Todan 9

H THOC LUQYNG
TRONG TAM GIAC VOONG

Bai 1. MOT SO HE THU'C VE CANH
VA DPUONG CAO TRONG TAM GIAC VUONG

A.KIEN THUC TRONG TAM

Mé dau
Tur hinh vé bén, ta ¢
= Canh goéc vuong: 4B, AC. ¢ b
= Canh huyén: BC. ¢ b’
* DPuong cao: AH . B . . ¢
= HA 1a hinh chiéu ctia 4B trén canh BC. | a |

» HC lahinh chiéu cia AC trén canh BC.
= Dinh ly Py-ta-go: BC* = AB” + AC”
1. H¢ thirc lién hé giira canh géc vudng va hinh chiéu ciia n6 trén canh huyén
= Trong tam giac vudng, binh phwong mdi canh gbc vudng bang tich ciia canh huyén va hinh
chiéu ctia n6 trén canh huyén.
BA> =BH -BC hay ¢* =c"a;
CA*=CH-CB hay b* =b"a.
2. H¢ thirc lién quan dén duong cao
Trong mot tam giac vudng
= Binh phuong d6 dai duong cao bang tich hinh chiéu cua hai canh gbc vudng trén canh huyén.
AH?* = HB-HC hay h* =b"c".
= Tich d dai dudng cao v6i canh huyén bang tich do dai hai canh goc vudng.
AH -BC=AB-AC hay a-h=b-c.
= Nghich dao binh phuwong do dai duong cao bang tong nghich déo binh phuong do dai hai canh
gbc vudng.

1 1 1 1 1 1

= + hay —=—+—.
AH* AB* AC? yh2 at b

B. CAC DANG BAI TAP VA PHUONG PHAP GIAI

=  Van dung dinh Iy Py-ta-go d¢ tinh canh thtr ba (néu can).

Van dung céac hé thuc lién hé gitra canh va dudng cao trong tam giéc.
Vidu 1. Tinh cac d¢ dai x, y trong hinh bén.
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Jodn 9 Tai liéu day hoe

7,5 10

, R . n foer A1 , R s 4 R A .
Vi du 2. Mot tam giac vuong co6 ti s6 hai canh goc vudng bang s Tinh ti s6 hai hinh chiéu cua hai

canh goc vudng do trén canh huyén.
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Jodn 9 Tai liéu day hoe

Vi du 3. M6t tam giac vudng c6 ti s6 hai canh géc vudng bang %, canh huyén dai 10cm. Tinh do

dai cac hinh chiéu ctia hai canh goc vudng trén canh huyén.

Dang 2: Tinh d6 dai dya vao hé thirc lién quan dén dudng cao

= Van dung cac hé thie lién quan dén duong cao va dinh 1y Py-ta-go.

Vidu 4. Tinh d6 dai x, y trong hinh bén.

A
B/ NG
................................................................................................................................................................................................. B : 7, C
..................................................................................................................................................................................................................................... e
Vi du 5. Tinh dién tich tam giac ABC trong hinh bén. A
B 12

16

........................................................................................................................................................................................... B o C
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Jodn 9

Vidu 6. Tinh d§ dai AH trong hinh bén.

Dang 3: Chung minh cac h¢ thuc hinh hoc

=  Van dung linh hoat cac hé thirc lién quan dén canh va duong cao trong tam giac vudng.
= Néu cén thi c6 thé v& thém duong phu (thudng 13 dudng cao) sao cho hinh v& xuat hién

tam giadc vuong dé van dung cac hé thuc.

Vi du 8. Cho hinh thang ABCD (AB|| CD) co D=90" va ACLBD. Chung minh rang 4D la

trung binh nhan cua hai day.

Vi du 9. Cho tam gidc ABC cén tai 4. V& cac dudng cao BE va CD. Tir B v& mot dudng thing
song song voi CD cit tia AC tai F . Ching minh ring AC? = AE - AF .
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Jodn 9 Tai liéu day hoe

Vi du 10. Cho tam giac ABC vudng tai 4, duong cao 4H .Goi D va E 14n luot 13 hinh chiéu cua
H trén AB va AC . Chtng minh ring DE’ = BD-CE - BC.

Vi du 11. Cho tam giac ABC can tai A4, hai dudng cao 4D va BE.Cho biét BE =2k ; BC =2m;

, . N 1 1 1
AD =n. Chirng minh rang k—Z:W+n—2.

C. BAI TAP VAN DUNG

Bai 1. Cho tam gidc ABC vuédng tai A (4B < AC), dudng cao AH . Lay diém M trén doan thing
HC sao cho HM = AH . Qua M v& mot dudng thing vudng goc véi BC, cit AC tai D. Chung
1 1

minh ran = + .
8 AH? AD* AC?
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Bai 2. Tinh x, y trong hinh v€ sau

A
5 7
B~ 5 C
a) b)
A
7 9 15 e
X
; B C
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y y
c) d)
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Bai 3. Cho tam giac ABC vudng tai 4, duong cao AH. V& HK | AB (K € AB). Chling minh

rang

AB® _ HB
AC? HC'

a) AB- AK = BH-HC ; b)

Bai 4. Cho tam gidc ABC vudng tai A4, canh BC =5cm va ti s6 hai hinh chiéu coa 4B, AC trén

canh huyén bang % Tinh dién tich tam giac ABC.

Bai 5. Cho tam giac ABC vuéng tai 4, AB=15cm; BC =25cm. Tinh d6 dai hai hinh chiéu cta
hai canh goc vudng trén canh huyén va tinh dudng cao twong Gmg v6i canh huyén.
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Bai 6. Hinh thang ABCD (AB || CD) ¢6 AD=5cm; AC =12cm va CD =13 cm. Biét dién tich hinh
thang 1a 45cm”.

a) Tinh chiéu cao cua hinh thang. b) Chirng minh rang AB = %CD .

Bai 7. Cho tam giac ABC wvudéng tai 4, duong cao AH. V& HD 1 AB, HE 1 AC

3
(D € AB, E € AC). Ching minh ring 5D _ AB3 .
CE AC

DT: 0344 083 670 8 Tong hgp: Thiy Fboa



Jodn 9 Tai liéu day hoe

Bai 2. TI SO LUQNG GIAC CUA GOC NHON

A. KIEN THUC TRONG TAM
1. Dinh nghia

* V&1 o 1a gdc nhon trong tam gidc vudng ta co

. canh doi . _ canh doi |
" Sma=— e s tana = ————;
canh huyén canh ké
" cosa= camhke " cota= canh ké canh huyén
canh huyén ’ canh doi
Cach ghi nhé

“Tim sin lay doi chia huyén,

Co-sin hai canh ké huyén chia nhau,

Con tang thi phai tinh sao?
Ddi trén ké duéi chia nhau ra lién,

Cé-tang ciing dé an tién,
Ké trén doi dudi chia lién ban oi!”

2. Mt s6 hé thirc va tinh chat co ban

Véi hai goc nhon a, f va o+ £ =90° thi

sina@ =cos f; cosa =sin f; tana = tan ff; cota =cot f5.

V6i goc nhon o (0° < <90°), ta co

O<sina<l;0<cosa<l.
Néu ¢ tiang thi sine va tana ting; con cosa va cota giam.

sina
tana = ;

b
cosa
tana-cota =1;

cosa
cota = ;

>

sina

sin“a +cos’a=1.
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Jodn 9 Tai liéu day hoe

B. CAC DANG BAI TAP VA PHUONG PHAP GIAI

Dang 1: Tinh ti s6 lugng gidc cta goc nhon trong tam giic vudng khi biét d¢ dai hai canh

= Budc 1: Tinh d6 dai canh tht ba theo dinh Iy Py-ta-go (néu can).
= Budc 2: Tinh céc ti s6 luong gidc ciia goc nhon theo yéu cau dé bai.

Vi du 1. Tam gidc ABC vudng tai 4, AB=1,5; BC =3,5. Tinh ti sb lugng giac cia goc C rdi

suy ra céc ti s0 lugng gidc cia goc B.
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Jodn 9 Fai ligu day hge

Vi du 4. Tam giac ABC cantai 4, c6 BC =6, duong cao AH =4. Tinh cac ti sé luong giac cua
goc B.

Vi du 5. Tinh tan C trong hinh bén. A

= Dung mdt tam gidc vudng c6 canh 1a m va n r6i van dung dinh nghia dé€ nhan ra géc « .

Vi du 7. Dung goc a , biét sina =0,25.
Loi giai

Ta co 0,25=l.
4
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Jodn 9 Tai liéu day hoe

Dung goc vuong xOy ;
Trén canh Ox dit O4A=1;
Dung dudng tron (4; 4) cat canh Oy tai B.

Khi do @:a vi sinoz:%:l )
AB 4

Vi du 8. Dung goc a , biét cosa =0,75.

Dang 3: Chung minh h¢ thuc lugng giac
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Jodn 9 Tai liéu day hoe

» St dung dinh nghia va mot s6 hé thire lugng giac co ban dé ching minh.

Vi du 11. Cho goc nhon ¢ . Chimg minh ring

a) sina <tana b) cosa <cota .

Vi du 12. Chung minh cac hé thic

1 1
a) 1+tan’ o =———; b) I+cot’ a =———.
cos” a sin” o
Vi du 13. Ching minh rang
l+cosa sin tana+1 1+cota
a) — = ; b) = .
sin &« l-cosa tana—1 1-cota
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1—4sin’ a-cos* a

Vi du 15. Ching minh rang =(sina +cos a)2 .

. 2
SIHCZ—COSOC)

Dang 4: Biét mot gi tri lugng giac cta goc nhon, tinh cac ti s6 lugng giac khac cua goc do

* Van dung céac hé thic co ban da hoc.

Vi du 16. Cho biét sina =0,6; tinh cosa, tana, cota.
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Jodn 9 Tai liéu day hoe

, X 2, .
Vi du 17. Cho biét cosa :E; tinh sina, tana , cotor .

Vi du 18. Cho biét tana = tinh cota, Sine, cosc .

1
\/g 5

Dang 5: Tinh gi tri lugng gidc vai cac goc didc biét (khong ding mdy tinh hodc bang so)

= Cin ctr vao bang gia tri lugng giac clia cac goc dic biét 307;457;60°.

= (Can cu vao ti s0 luong giac cua hai goc phu nhau.

= (Can ct vao cac h¢ thic lugng gidc co ban.

Vi du 20. Tinh gia tri cta biéu thirc
a) M =4cos>45 ++/3cot30" —16cos’ 60°;

_ 2sin 30" —sin 60°

b) N = PP —.
cos“ 30 —cos60
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Jodn 9 Tai liéu day hoe

Vi du 21. Tinh gié tri cua biéu thirc
a) P=sin’30" —sin’ 40 —sin”> 50" +sin” 60" ;
b) O =cos*25 —cos’35 +cos’ 45 —cos* 55 +cos> 65 .

Vi du 22. Tinh gié tri ctia biéu thirc sau véi 0° < o <90°:

A= cos’a —tan60 + cot45 —2sin30 + cos’ « - tan® «.

Vi du 23. Rat gon cac biéu thirc sau voi 0 < a <90’
a) B=sin" a+cos*a+2sin’ acos’ a;

b) C =sin® a +cos’® a +3sin’ acos’ o .
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. 2 2
Vi du 24. Cho bidu thire 4 == 2" <

1+2sinaxcosa

. s sin@ —cosa
a) Chng minhrang 4 =———
sina + cosa

b) Tinh gié tri cia 4, biét tan o = % .

Dang 6: So sanh cac ti s6 lugng giic ma khong dung may tinh hoic bang sb

Vi du 25. Sip xép céc ti sé luong giac sau theo thir ty ting dan

a) sin70",c0s30 ,cos40,sin51"; b) cos34,sin57 ,cot32’.

Vi du 26. Sap xép cac ti s6 luong gidc sau theo thtr ty ting dan

a) cot40’,sin40",cot 43", tan42’; b) tan52°,cot 63 ,tan 72", cot31°,sin 27 .

Vi du 27. Cho 25" <« <50, hdy sap xép cac ti s6 luong gic sau theo thi tu giam dan:
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Jodn 9 Tai liéu day hoe

sin; cos(a+40°); tan(a+10°).

Vi du 28. So sanh hai sb m va n, biét m = smSOo sn= cot 700 _
cos 65 tan 35

Dang 7: Tim goc nhon ¢ théa dang thirc cho trudc

= St dung cac hé thire luong giac co ban dé bién doi vé dang co ban
= Dung MTBT hodc bang gié tri luong giac cac goc dic biét dé tim.
Céach ding MTBT tim « khi biét sina (tuong ty di voi cosa va tana)

Neéu sina = m thi bam céac phim sau

e )

Vi du 29. Tim goc nhon x, biét

a) 4sinx—1=1; b) 23 -3tanx=+/3.

C. BAI TAP VAN DUNG
Bai 1. Cho hinh bén. Tinh sinC va tanB.
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1-2-cos’a _sina—cosa

Bai 2. Chimg minh dang thirc - =— .
1+2-sin@cosa SIna+cosa

Bai 3. Cho goc nhon « .
a) Biét cosa = %, hay tinh sina@ va tane« .

b) Biét tana =2, hdy tinh sina va cosa .

Bai 4. Khong dung may tinh hodc bang sb, hiy
a) Tinh gia trj ctia biéu thitc M =sin® 20" +cos®> 30" —sin> 40" —sin> 50" +cos> 60" +sin> 70" .
b) Sap xép cac ti s6 lwong gidc sau theo thir tu ting dan sin41"; cos58"; cot49”; cos75 ; sin25.
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Bai 6. Cho tam giac nhon ABC, d6 dai cac canh BC, CA, 4B lanluotbang a, b, c.

b c

a) Chimg minh ring ——— =—— =~
sind smB sinC

b) Chimg minh rang néu a+b =2c thi sin A+sin B=2sinC .
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Jodn 9 Tai liéu day hoe

Bai 4-5. MOQT SO HE THUC VE CANH VA GOC TRONG TAM GIAC VUONG
UNG DUNG THUC TE CAC TI SO LUQNG GIAC CUA GOC NHON

A. KIEN THUC TRONG TAM
1. Lién h¢ giira canh va goc trong tam giac vuong

Trong mdt tam giac vudng, mdi canh goc vudng bang A
= Tich cta canh huyén véi sin ciia goc dbi hodc co-sin
cta goc ké. c
= Tich ctia canh goc vudng kia voi tang goc déi hoic
co-tang goc ké. B _ C
Trong hinh bén, ta c6
b=a-sinB=a-cosC; b=c-tanB=c-cotC;
c=c-sinC=a-cosB; c=b-tanC =b-cotB.

2. Gidi tam gidc vuong
= Giai tam giac vudng la tim tit ca cac canh va cac goc con lai cua tam gidc vudng do khi biét
trude hai canh hodc mot canh va mot goéc nhon.
B. CAC DANG BAI TAP VA PHUONG PHAP GIAI

Dang 1: Giai tam gidc vuong

=  Van dung cac cong thirc 1ién hé giira canh va goc trong tam giac vudng dé tim canh.
=  Van dung cong thirc lién hé gitra canh va duong cao trong tam giac vudng dé tim canh.
=  Van dung cac ti s6 luong giac ctia goc nhon dé tinh goc.

Luu y:

= N¢€u cho trudc 1 goc nhon thi nén tim goéc nhon con lai.

= Néu cho trudc hai canh thi dung dinh 1y Py-ta-go tim canh thir hai.

Vi du 1. Giai tam giac ABC vuongtai 4, biét AB=3,5 va AC=4,2.
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va AC.
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Dang 2: Giai tam giac nhon

= Budc 1: V& dudng cao dé van dung cac hé thirc luong trong tam giac vudng.
=  Budc 2: Tinh dudng cao rdi tinh cac d6 dai canh hay goc trong tam giac da cho.
Luu y: Dung dudng cao 1am trung gian dé tinh cac d6 dai canh hoic s do goc.
=  Néu tam giac cho trudc mot canh (hodc mot goc) thi khi v& dudng cao khong thé chia doi

canh do6 (hodc goéc do) vi nhu vay s€ kho khan cho viéc tinh toan.

Vi du 6. Cho tam giac ABC ¢6 B=65, C=45 va AB= 2,8cm. Tinh cac goc va canh con lai ctia
tam giac do (goi la giai tam giac ABC).
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Jodn 9 Tai liéu day hoe

Vi du 8. Giai tam giac nhon ABC biét AB=2,1, AC=3,8 va B=170".

Dang 3: Tinh dién tich tam giéc, tor giac

= Tinh céc yéu t6 can thiét roi thay vao cong thirc tinh dién tich va thyc hién phép tinh.

Vi du 9. Cho tam giac ABC nhu hinh v& bén. Chirng minh rang dién tich tam gidc ABC c6 dién

tich la S:%~b-c~sina.

Nhin xét: Qua vi du nay ta c6 thém mot cach tinh dién tich tam giac. Dién tich tam giac bang nira
tich hai canh nhan v&i sin ctia goc nhon xen giita hai dudng thang chira hai canh do.
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Jodn 9 Tai liéu day hoe

Vi du 10. Tt gidc ABCD nhu hinh v& phia dudi. Biét 4C =3,8
, BD=5,0 va a =65 . Tinh dién tich cua tir giac do.

Vi du 12. Hinh binh hanh ABCD ¢6 AC L AD va 4D =3,5, D=50". Tinh dién tich cta hinh
binh hanh.
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Dang 4: Ung dung thyc té ciia hé thic lugng trong tam gidc vuéng

= V& lai hinh v& theo yéu cau bai toan (chd y tao ra tam giic vudng).

= Xéc dinh cac yéu t can thiét rdi tinh theo cac hé thirc gitta canh va gdc trong tam giac

hodc su dung ti s0 lugng gidc ciia goc nhon dé tim goc.

Vi du 13. Tinh khoang cich giira hai diém 4 va B trén C13emB A
mdét bd hd nudc sdu, bibt C=58 , CB=13m,
CH = 44m nhu hinh bén.

Vi du 14. Trong hinh v& bén dudi, tinh chiéu rong 4B cla con séng, biét OC = 47m, A40C = 74",
BOC =23
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Vi du 15. Khoang cach gitra hai chan thap 4B va MN 1a a nhu hinh v€ bén dudi. Tt dinh 4 cua
thap 4B nhin 1én dinh M cua thap MN ta dugc goc a . Tir dinh 4 nhin xudng chdn N cua thap
MN ta dugc goc B (so véi phuong nim ngang AH ). Hay tim chiéu cao MN néu q=120m,
a=30", f=20".

C. BAI TAP VAN DUNG
Bai 1. Giai tam gidc ABC vudng tai A, biét

a) AB=2,7 vd AC=4,5; b) AC=4,0 va BC=4,8.
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Bai 2. Giai tam giac ABC vuodng tai A, biét

a) BC=4,5 va C =35; b) AB=3,1 vd B=65".

AABC.
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Bai 4. Hinh thang ABCD c¢6 A=D=90". Biét AB= 2,6, CD=4,7 va C=35". Tinh dién tich
hinh thang.

Bai 5. Cho tam giac nhon ABC, AB> AC , duong cao AH va duong trung tuyén AM . Goi a la
s6 do goc HAM .

a) Chimg minh ring HB - HC =2HM ;

cotB—cotC

b) Chimg minh rang tan ¢ = >
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Bai 7. Hinh thang ABCD (AB||CD) c6 D=90", C=38", 4B=3,5, AD=3,1. Tinh dién tich
hinh thang do.
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D. BAI TAP TU LUYEN
Bai 8. Cac canh ciia mot tam giac vudng co do dai 4cm; 6cm va 6¢cm. Hay tinh goc nho nhét cua
tam giac do.

Bai 9. Tam giac ABC vudngtai 4 c6 AB=21cm, C=40". Hay tinh cac d6 dai
a) AC, b) BC; c¢) Phan giac BD.

Bai 10. Cho hinh bén, biét: AB=AC=8cm, CD=6cm,
BAC =34" va CAD =42" . Hay tinh

a) DBo dai canh BC;

b)A/D??;

¢) Khoang cach tir diém B dén canh 4D .

Bai 11. Trong mot tam giac ABC c6 4AB=11cm, ABC =38,
ACB=30", N 1a chan duong vudng goc ké tir 4 dén BC. Hay tinh AN, AC.

Bai 12. Tim x va y trong cac hinh sau

Bai 13. Cho tam giac BCD déu canh Scm va DAB =40’ Hay tinh

a) AD; b) AB.
D
%
“
A 3 J. C
— HET ---
Bai. ON TAP CHUONG I

A. KIEN THUC TRONG TAM
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Jodn 9 Tai liéu day hoe

Xem lai phén kién thirc trong tam cua cac bai da hoc
= H¢ thuc lién h¢ gitra canh va duong cao trong tam giac.
= Tisd lugng giac ctia goc nhon.
= Hg¢ thure lién hé gitra canh va goc trong tam giéc.

B. CAC DANG BAI TAP VA PHUONG PHAP GIAI

Dang 1: So sénh cac ti s6 lugng giac

Vi du 1. Sip xép theo thir ty ting dan cos72°, sin65°, sinl0’, cot25, sin40’.

Vi du 2. So sanh

a) sin55; cos55 ; tan55’. b) cot20; sin20"; cos20’.

Vidu 3. Cho 0" < a <45 . Chimg minh rang

a) sina <cosa . b) tana <cotc .

Vi du 4. Cho tam gidc ABC vudng tai A co B> C. Hay sap xép theo thir tu ting dan sin B,
cosB, tanB, sinC, cosC, cotC.

Dang 2: Rit gon va tinh gia tri cta biéu thirc lwong giac

Vi du 5. Rut gon cac biéu thirc
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Jodn 9 Tai liéu day hoe

a) sin” @ -cot’ @ —cos” a +1. b) (tana —cota)2 —(tana -l—cotoc)2 .

.4 4 2 s 2
¢) sin" @ —cos” @ —cos” a@—3sin” « .

Vi du 6. Tinh gia tri cta biéu thirc

a) sin30" +cos60 —tan45 +4cos’ 30 . b) cos’30 —cot’ 60" +tan>30" —1.

cot’ 45" —cos’ 45
2sin’® 60° '

Vi du 7. Tinh gia tri cia biéu thirc
a) cos’33 +cos’ 41 +cos’ 49 +cos* 57 .
b) sin’35 +sin*39 +sin’ 43" +sin* 47 +sin’ 51 +sin’ 55,
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Dang 3: Tinh d6 dai doan thang, tinh s6 do goc

Vi du 8. Cho tam gidc ABC can tai A, duong cao AH . Biét A= 44"; AH =9cm . Tinh chu vi

tam giac ABC'.

Vi du 9. Cho hinh thang 4BCD (AB||CD), C=36 ; D=50".Biét AB=4cm , AD =6cm . Tinh

chu vi hinh thang.
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Vi du 10. Cho tam gidc ABC vuodng tai A, dudng cao AH. VE HM L AB; HN 1 AC. Biét
AB=3cm; AC =4cm.

a) Tinh d¢ dai MN .
b) Tinh sb do cac goc ciia tam giac AMN .

¢) Tinh dién tich t&r gidc BMNC .
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Jodn 9 Tai liéu day hoe

Vi du 11. Cho tam gidc ABC vuodng tai A, BC=4cm. V& duong cao AH ; vé HI L AB,
HK L AC. Tim gia tri 16n nhat cta dién tich to giac ATHK .

Dang 4: Chirng minh hé¢ thirc giira cac ti s6 lwong giac

2 . 2 . 4

, , ... cos’a—sin’a+sin’a

Vi du 12. Chirng minh hé thirc — - — =cot" a.
sin® & —cos” a +cos' a

Vi du 13. Chiing minh cac dang thirc sau
a) (1-cosa)(l+cosa)=sin’ a ; b) sinf®a+1+cos’a=2;

¢) sin* @ +cos’ a+2sin’ acos’ a =1; d) sina—sinacos’ a =sin’ « .
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C. BAI TAP VAN DUNG
I. PHAN TRAC NGHIEM

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 6:

Cau 8:

Cho tam giac ABC vuongtai A ¢c6 AB=5 cm, AC =12 cmva BC =13 cm. Gia tri
ctia sinC' bang

L2 B. - c 2 D. >
12 13 13 13

Cho tam giac ABC vudng tai A.Khing dinh nao sau day ding?

A. cosB:A—B. B. cosB:A—C. C. cosB:A—B. D. cosB:A—C.
BC AB AC BC

Cho tam giac ABC vuong tai A . H¢ thlrc nao sau day dung?

A. sinB:A—B. B. sinB:A—B. C. tanB:A—B. D. cosB:A—B.
BC AC AC AC

Khiang dinh nio sau day sai?

A. c0s35 >sin40 . B. sin35 > cos40 .

C. sin35 <sin40’. D. cos35 > cos40 .

Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH . H¢ thirc nao day sai?
A. AC*=BC.HC'. B. AH* =ABAC .
1 1 1
. 2 7+ 2"
AH® AB° AC
Cho AABC vudng tai A, dudong cao AH. Biét BH =3,2cm; BC =5cm thi d6 dai
AB bang
A. 8 cm. B. 16 cm. C. 1,8 cm. D. 4 cm.

D. AH? =HB.HC .

Cho tam giac ABC vubngtai A, ACB =30 ,canh AB=5 cm. Pd daicanh AC la
52

A. 10 cm. B. i cm. C. 5x/§ cm. D. — cm.

2
NE 2

Cho tam giac ABC vudng tai C. Biét sin B = % khi d6 tan A bang

A.&. B. 3. C. 22. D.
3 242
Cho AABC cantai A, BAC =120°, BC =12 cm. Tinh d0 dai dudng cao AH .
A. AH=3 cm. B. AH=2J3 cm. C.AH=4J3 cm. D.AH=6 cm.
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Jodn 9 TJai li¢u day hoe

Cau 10: Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH (hinh

bén). Pang thirc nao sau day la sai? 4
A. sinB:A—H. B. tanBAH:ﬁ.
AB AH
C. cosC:H—C. D. cotm\C:A—H. .
AC AC B H C

Cau 11: Mot cai thang dai 4 cm dat dya vao tuong, biét g6c
gilta thang va mit dat 1a 60 . Khoang cach d tir chan thang dén
tuwong bang bao nhiéu?

V3

C.d=2v2 m. D.d=2 m. ko

Cau 12: Cho tam gisfc ABC vudng tai A va AB=25a, AC =53a.
Ké AK vuodng goc voi BC, voi K nam trén canh BC' . Tinh AK theo a .

19v57 J95
10

A. AK: a. B. AK:TG

10457 . 557

C. AK = . D. AK = a.
19 19
Ciu 13: Cho tam giac ABC vuodng tai A, duong cao AH . Biét A
AH =2, HC =4 .bat BH =z (hinh bén). Tinh z.
A. :czl. B. x=1. 2
f x 4
C. x=§6. D. z=4. B H c

Cau 14: Cho @ —45. Trén tia Oy 14y hai diém A, B sao cho AB=+/2 cm. Tinh d6 dai hinh

chiéu vudng goc ctia doan thang AB trén Oz .

& & 1

A. — cm. B. — cm. C.1cm. D. — cm.
2 4 2

Ciu 15: Cho tam gidc ABC vudng tai A, duong cao AH va duong trung tuyén AM (
H,M € BC). Biét chu vi clia tam giac 1a 72 cm va AM —AH =7 cm. Tinh dién tich
S cuatam giac ABC'.

A. S =148 cm?. B. =108 cm?. C. S=148 cm?. D. S=144 cm?.
II. PHAN TU LUAN

Bai 1. Cho biét cosa = %

a) Tinh sine . b) Chirng minh ring tan o =4sina .
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Bai 2. Xem hinh bén va tinh goc tao boi hai mai nha AB va AC, biét ring m&i may nha dai 2,34m
va cao 0,8m.

Bai 3. Tam gidc ABC ¢b6 A=20", B=30", AB=6cm. Duong vudng goc ké tir C dén AB cit
AB tai P (hinh v€ bén). Hay tim

a) AP, BP; b) CP.
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Bai 5. Cho hinh thang cdn ABCD (AB||CD). Biét AD =2,1cm; CD =6,0cm va D=48".

a) Tinh d¢ dai A4B. b) Tinh dién tich hinh thang ABCD.

Bai 6. Cho tam giac 4BC vudngtai 4, AB=6cm, AC =8cm.
a) Tinh BC, é, é’;
b) Phan giac cua A cét BC tai D.Tinh BD, CD.

¢) T D ké DE va DF lan lugt vudng goc voi AB, AC. Tt giac AEDF 1a hinh gi? Tinh chu vi
va dién tich cua t&r gidc AEDF ?
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. B A
Bai 8. Cho tam gidc ABC vuong tai 4. Chung minh rang tan—= _AC .
2 AB+BC
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BUONG TRON

Bai 1. SU XAC PINH CUA PUONG TRON.
TINH CHAT POI XUNG CUA PUONG TRON

A. KIEN THUC TRONG TAM
1. Khai ni¢m
* Puong tron tam O ban kinh R (R > O) 1a hinh gém cac diém cach diém O mot khoang bang
R.
2. Vi tri twong doi giira diém va dwong tron
» Diém M ndm trong dudng tron (O; R) khi OM < R.

* Diém M ndm trén dudng tron (O; R) khi OM = R.
» Diém M ndm ngoai dudng tron (O; R) khi OM > R.

3. Cach xac dinh dwong tron
Mot duong tron dugc xéac dinh khi
= Biét tAm va ban kinh dudng tron.
» Biét mdt doan thang 1a duong kinh cua duong tron.
* Qua ba diém khong thang hang, ta v& dugc mot va chi mot duong tron.
= Duodng tron ngoai ti€p tam giac la duong tron di qua ba dinh cua tam giac. Khi d6 tam gidc
duoc goi la tam giac noi tlep duodng tron.
= Tam dudng tron ngoai tiép tam giac la giao diém cua ba duong trung tryc trong tam giac.
= Tam cua duong tron ngoai tiép tam giac vudng 13 trung diém cta canh huyén.
= Nén tam gidc c6 mot canh 1a dudng kinh ciia duong tron ngoai tiép thi tam giac d6 1a tam giac
vuong.
4. Tam doi xirng
= Duong tron 13 hinh c6 tdm ddi ximg. Tam dbi ximg ciia duong tron 1a tim dbi ximg ciia hinh
tron do.
5. Truc ddi xing
= Pudng tron 13 hinh c6 truc di xtung. Bit ki dudng kinh nao ciing 1a truc ddi xtng cia dudng
tron.
B. CAC DANG BAI TAP VA PHUONG PHAP GIAI

Dang 1: Xéc dinh tdm va ban kinh cta dudng tron di qua nhiéu diém

* Duya vao dinh nghia dudong tron: Néu mot diém cach déu cac diém con lai thi diem do

chinh 1a tdm cda duong tron.

Vi du 1. Cho hinh vuéng ABCD c¢6 canh bang 4 cm. Chimg minh ring bbén diém A, B, C', D
cung thudc mot duong tron. Tinh ban kinh ctia dudong tron do.
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Vi du 2. Cho tam giac déu ABC c6 canh bang 6 cm. Xéac dinh tim va ban kinh cia dudng tron
ngoai tiép AABC .

Dang 2: Xac dinh vi tri cia diém va duong tron

Mubdn xéc dinh vi tri cia diém M va duong tron (O), ta 1am nhu sau
=  Budc 1: Xac dinh khoang cach tir M dén tdm O ctia dudng tron.

= Budc 2: Dya vao két qua so sanh cia OM va ban kinh R ciia duong tron ma két luan.

Vi du 4. Trén mit phang toa 40 Ozy, hdy xac dinh vi tri twong d6i cua diém M(1;1), N(2:;0),
P(2;3) dbi voi (0;2).

Vi du 5. Cho hinh vuéng ABCD, O la giao diém ciia hai duong chéo, OA = 22 cm. Vé duong
tron ( A ;4 cm). Xéc dinh vj tri tvong ddi cta cac diém A, B, C, D véi duong tron (0;4 cm).
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Dang 3: Dung duong tron théa méan yéu cau cho trudc

= Xem phan kién thirc trong tam.

Vi du 6. Cho goc zAy nhon va hai diém B, C thudc tia Ay . Dung duong tron tim O di qua hai

diém B, C sao cho O nam trén tia Az .

Vi du 7. Mot tim bia hinh tron khong con diu vét ctia tim. Hiy xac dinh lai tAm va ban kinh cia
hinh tron do.

C. BAI TAP VAN DUNG
Bai 1. Cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB=12 cm, BC'=5 cm. Tim tdm va ban kinh cta dudng
trondi qua 4 diém A, B, C, D.
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Bai 2. Cho AABC vubéngtai A, AB=6 cm, AC' =8 cm. Tim tdm va ban kinh cta duong tron
ngoai tiép tam giac ABC .

Bai 3. Cho nira dudng tron (O) c6 dudng kinh AB. M 1a diém nim bén ngoai dudng tron sao cho
MA, MB cit nira duong tron 1an lugt tai N, P.

a) Chirmg minh BN 1. MA, AP | MB;

b) Goi K 1a giao diém cia BN va AP . Chimg minh MK 1 AB.

Bai 4. Cho AMNP cantai N, ndi tiép duong tron (O). Puong cao NH cét duong tron tai K .

a) Chirng minh NK 1a duong kinh cua (O);

b) Tinh s6 do NPK
¢) Biét MP =24 c¢cm, NP =20 cm. Tinh NH va ban kinh ctia dudng tron (0).
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Bai 5. Cho AABC céan tai A, ¢c6 BC =36 cm, duong cao AH =12 cm. Tinh ban kinh cua
duong tron ngoai tiép AABC .

Bai 6. Cho hinh chir nhat ABCD ¢6 AB=a, BC =b. Chimg minh rang bén diém A, B, C', D
cung thuoc mdt duong tron. Xac dinh tdm va tinh ban kinh ctia duong tron do.
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Bai 7. Cho tam giac ABC, cic duong cao BD va CE. Trén canh AC lay diém M . Ké tia Cx
vuong goc véi tia BM tai F'. Ching minh rﬁng nam diém B, C, D, E, F cung thudc mot
dudng tron.
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Bai 10. Trong hé truc toa d6 Ozy cho cac diém M(—1;—2), N(1;2) va P(—5;0). Tinh ban kinh
dudng tron ngoai tiép tam giac MNP .

Bai 11. Cho tam gidc MNP ¢6 MN = MP =q va NMP=120". Goi O 1a tam va r 1a ban kinh

L ., coooxd
cua duong tron ngoai tiep tam gidc MNP . Tinh ti s60 — véi d = NP .
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Bai 12. Cho duong tron (O;R) va hai diém M, N sao cho M nam trong va N nam ngoai (O;R)
. Hay so sénh OMN va ONM .

D. BAI TAP VE NHA
Bai 13. Cho tam giac ABC , duong cao BH . Ldy mot diém M trén canh AB (M = A, M = B).
Qua B kétia Bx vuong goc voitia CM tai K. So sanh BC va HK .

Bai 14. Cho tam giac MNP vudng tai M, NP=2a. Trén canh MN lay diém A (A= M,
A= N). Qua trung diém I ciia NP v&tia Iz vudng goc voi IA. Tia Iz cit duong thang MP tai
B . Xéc dinh vj tri cia diém A dé d6 dai doan AB nho nhat.
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Bai 15. Bén dinh ctia mét hinh chit nhat kich thude 5x12 cung nam trén mot duodng tron c6 ban
kinh bang bao nhiéu?

Bai 16. Cho hinh thoi ABCD . Pudng trung tryc ctia canh BC' cat duong thang AC tai M va cat
duong thang BD tai N . Chtng minh ring M va N lan luot 1a tim cia duong tron ngoai tiép cac
tam giac BCD va ABC'.
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Jodn 9 Tai liéu day hoe

- HET ---
Bai 2. PUONG KINH VA DAY CUA PUONG TRON

A. KIEN THUC TRONG TAM
1. So sanh d§ dai cia dwdong kinh va day
= Trong cic diy ciia duong tron, duong kinh 1a day 16n nhit.
2. Quan h¢ vuong goc giira duwong kinh va day cung
= Trong mot dudng tron, dudng kinh vudng goc vi mot day thi di qua trung diém cua day ay.
= Trong mot dudng tron, duong kinh di qua trung diém ctia mot day khong di qua tim thi vudng
goc voi day Ay.
B. CAC DANG BAI TAP VA PHUONG PHAP GIAI

Dang 1: So séanh cac doan thang

= St dung kién thirc lién hé giita duong kinh va day.

Vi du 1. Cho tam giac nhon 4BC, cac duong cao BD va CE cat nhau tai H . Ching minh
a) bndiém B, E, D, C cung thugc mdt duong tron;
b) DE < BC;

¢) DE < AH .

Dang 2: Ching minh hai doan thiang bang nhau

Vi du 2. Cho dudng tron tim O, duong kinh AB . Day CD cit duong kinh AB tai I.Goi H, K
theo thtr ty 1a chan cac dudng vudng goc ké tir 4 va B dén CD. Puong thing di qua O vudng goc
v6i CD tai M cat AK tai N .Chimg minh
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Jodn 9 Tai liéu day hoe

a) AN = NK ; b) MH = MK ; c) CH=DK.

Vi du 3. Cho nura dudng tron tam O, dudong kinh MN , day CD. Céac dudong vudng goc voi CD tai
C va D tuong tmg cat MN & H va K . Ching minh MH = NK .

C. BAI TAP VAN DUNG
Bai 1. Cho dudng tron tim O, ¢6 ban kinh O4 =4 cm. Ddy BC vudng goc vdi OA tai trung diém
cua OA. Tinh d6 dai BC.
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Bai 2. Cho duong tron (O;R) va diém I nam bén trong dudng tron.
a) Hay néu cach dung didy CD nhan 7 1am trung diém;

b) Tinh d6 dai ddy CD khi R=5 cm, Ol =3 cm.

Bai 3. Cho duong tron tim O ¢6 ban kinh O4=11cm. Liy M thudc OA4 sao cho OM =7 cm.
Qua M véday CD=18cm.Ké OH L CD (H € CD). Tinh

a) OH , HM ; b) MC, MD .

Bai 4. Cho duong tron (O) duong kinh 4B =2R . V& cung tron tim B, ban kinh R, cung niy cit
duong tron (O) 6 C va D.

a) Tu giac OCBD 1a hinh gi? Vi sao?
b) Tinh s6 do cac goc Cﬁ, CD/\O, (7D71;

¢) Chimg minh a4CD 1a tam giac déu.
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Bai 5. Cho dudng tron (0), day cung MN . Ké OI L MN (I € MN), lay hai diém H, K d6i xtng
v6i nhau qua 7 . Ching minh t&r gidc MHNK 13 hinh binh hanh.

D. BAI TAP VE NHA

Bai 6. Cho tit gidc ABCD ¢6 A=C=90".

a) Chung minh bén diém A, B, C, D cung thudc mdt dudng tron;
b) So sanh d§ dai AC va BD;

¢) Néu AC = BD thi tit gidc ABCD 1a hinh gi?
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Bai 7. Cho duong tron (O) dudng kinh 4K, diy MN khong cat duong kinh 4K . Goi 7, P lan
luot 14 chan dudng vudng goc hatir 4 va K dén MN . Ching minh MI = NP .

Bai 8. Cho nira duong tron tim O, duong kinh MN. Trén MN liy diém H, K sao cho
MH = NK . Qua H, K ké cac dudng thing song song v6i nhau, chung cit nira dudng tron lan luot
tai C va D.Chung minh HC va KD vudng géc véi CD.
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Bai 3. LIEN HE GIUA DAY VA KHOANG CACH TU TAM PEN DAY

A. KIEN THUC TRONG TAM
* Trong mdt dudng tron:
v Hai diy bang nhau thi cach déu tam.
v Hai day cach déu tam thi bang nhau.
* Trong hai day cua mgt duong tron

v' Day nao 16n hon thi diy d6 gan tdm hon.

v/ Day nio gan tdm hon thi day d6 16n hon.
B. CAC DANG BAI TAP VA PHUONG PHAP GIAI

Dang 1: Tinh d6 dai doan thang. Chimg minh doan thang bang nhau

= Ap dung lién hé giira ddy va khoang cach tir tim dén day.

Vi du 1. Cho duong tron (0,10 cm), ddy AB =16 cm.
a) Tinh khoang cach tir O dén day AB ;

b) Goi I 1a diém thudc day AB sao cho Al =2 cm. Ké day CD diqua I va vudng goc voi AB .
Chung minh CD = AB.

Vi du 2. Cho dudng tron (O) c6 cac ddy AB va CD bang nhau, cic tia AB va CD cét nhau tai
diém M nim bén ngoai duong tron. Goi H, K 1an luot 13 trung diém cia AB, CD .Ching minh

a) MH = MK ; b) MA=MC.
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Dang 2: So sanh d¢ dai cac doan thang

» Duya vao kién thuc trong tam.

Vi du 3. Cho duong tron (O) va diém M nam bén trong duong tron. V& diy AB vudng goc voi
OM tai M. V& day HK batki qua M va khong vudng goc voi OM . Hiy so sanh do dai day
AB va HK .

Vi du 4. Cho AB va CD 1a hai day ciia dudng tron (O;R) sao cho AB va CD cét nhau tai diém
I nam trong dudng tron. Goi H, K lan luot 13 trung diém cia AB, CD . Biét AB> CD, ching
minh /H > IK .
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C. BAI TAP VAN DUNG
Bai 1. Cho duong tron (0;25 cm). Hai day AB, CD song song v&i nhau va c6 d¢ dai theo thr ty
bang 40 cm, 48 cm. Tinh khoang cach giita hai day ay.

Bai 2. Cho duodng tron (O;R) va hai diém A, B bat ki ndm trén (O;R). Trén cung nhoé AB lay
cac diém M, N sao cho AM = BN va AM, BN cat nhau tai diém C' nim trong duong tron.
Chtrng minh:

a) OC la phan giac ctua A/O\B; b) OC L AB.
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Bai 3. Cho duong tron (0;10 cm), diém M cach O 1a 8 cm.
a) Tinh d6 dai day ngan nhit di qua M ;

b) Tinh d6 dai day dai nhat di qua M .

Bai 4. Cho duong tron (0), cac dady AB=24 c¢cm, AC =20 cm (W <90 va diém O nim
trong BAC ). Goi M 1a trung diém cua AC . Khoang cach tir M dén AB bang 8 cm.

a) Chimg minh AABC cantai C'; b) Tinh ban kinh ctia duong tron.
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D. BAI TAP VE NHA
Bai 5. Cho duong tron (0,10 cm), ddy AB =16 cm. Vé day CD song song voi AB.Goi H, K
lan luot 14 trung diém cua AB, CD.

a) Chirng minh ba diém O, H, K thang hang;

b) Biét O nam gitra H, K va khoang cach giita hai diy AB, CD bang 14 cm. Tinh d6 dai day CD .

Bai 6. Cho duong tron (0), cac day AB va CD bang nhau va cit nhau tai diém M nim bén trong

duong tron. Chung minh:
a) MO la tia phan giac ciia mot trong hai goc tao bdi hai ddy cung AB va CD

b) MA=MC va MB=MD.
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Bai 7. Cho hai duong tron (O;r) va (O;R) voi R>r.Haiday AB, CD thudc duong tron (O;r)
sao cho AB > CD . Puong thang AB cit (O;R) tai M va N, duong thang CD cat (O;R) tai H
va K.Ké Ol LAB(I € AB), OJ L CD(J € CD). So sanh cac do dai:

a) OI va OJ; b) MN va HK .

Bai 8. Cho AMNP ¢6 M >N > P noi tiép duong tron (0). Goi OH, OI, OK theo thir tu 1a
khoang cach tir O dén MN , NP, MP . So sanh cac d6 dai OH , OI va OK .
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Jodn 9 Tai liéu day hoe

— HET ---
Bai 4. VI TRI TUONG POI CUA PUONG THANG VA PUONG TRON

A. KIEN THUC TRONG TAM
1. Vi tri twong ddi ciia dwong thang va dwong tron
= Cho dudng tron (O:;R) va mot duong thang bat ki. Goi d 1a khoang cach tir tim O cia dudng
tron dén duong thang d6. Ta c6 bang vi tri twong dbi cua duong thang voi dudng tron

Vi tri trong ddi ciia dudng thang va dudng tron | S6 diém chung | Hé thic gitta d va R
Cit nhau 2 d<R
Tiép xtc nhau 1 d=R
Khoéng giao nhau 0 d>R

2. Vi tri twong doi ciia dwong thing va duwdng tron
Néu mot dudng thang 12 tiép tuyén cia mot dudng tron thi nd vudng goc voi ban

kinh di qua tiép diém.

B. CAC DANG BAI TAP VA PHUONG PHAP GIAI

Dang 1: Xéc dinh vj tri twong dbi ciia duong thang va duong tron

= So sanh d va R rdi két luan dya vao phan kién thirc trong tim.

Vi du 1. Dién vao cac chd tréng (...) trong bang sau (R 1a ban kinh cta duong tron, d 1a khoang
cach tir tim dén dudng thing):

R d | Vi tri twong d6i ciia dudng thang va dudng tron
Scm | 3 cm
6 cm Tiép xuc nhau
4 cm| 8 cm

Vi du 2. Trén mat phang toa d6 Oxy cho diém A(3;4). Hiy xéac dinh vj tri tvong dbi ciia duong

tron (A4;3) va cac truc toa do.

Vi du 3. Cho diém 4 cach duong thing A 1a 3 cm. V& duong tron tAm A, ban kinh 3 cm. Ching
minh duong thang A tiép xtc véi dudng tron (A4).
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Dang 2: Bai toan lién quan dén tinh do dai

= NOoi tam va tiép diém dé van dung dinh 1y vé tinh chat cua tiép tuyén va dinh 1y Py-ta-go.

Vi du 4. Cho duong tron (O;R) va diém M nim ngoai (O) sao cho MO =2R . Ké tiép tuyén MA
v6i (0) (A 1atiép diém). Tinh do dai doan thang MA theo R .

Vi du 5. Cho dudng tron tim O, duong kinh AB=2R. Tir 4 keé tiép tuyén xy. Trén xy liy diém
C sao cho AC = R . Tinh d¢ dai doan thiang BC theo R.

C. BAI TAP VAN DUNG
Bai 1. Trén mit phang toa do Oxy cho diém A(a;b). Xac dinh diéu kién ciia a,b dé dudng tron
(A4;5) thoa man:

a) Cit truc Oy ; b) Cit truc Ox ; ¢) Tiép xuc véi Ox .
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Jodn 9 Tai liéu day hoe

Bai 2. Cho hinh thang vuéng 4ABCD (121 =D=90’ ). Biét AB=4 cm, BC =13 cmva CD =9 cm.
V& duong tron tim O, duong kinh BC . Chimg minh AD tiép xuc véi (O) .

Bai 3. Cho dudng tron (0;15 cm) c6 ddy AB=24 cm. Goi H 1a trung diém cua AB,tia OH cit
(0) tai C, tiép tuyén cua (O) tai C cit O4,0B lan luot tai E, F . Tinh d6 dai OH va EF .

Bai 4. Cho diém O cach duong thang xy 13 5 cm.
a) Chirng minh (0;13 cm) cit duong thang xy tai hai diém phan biét;

b) Goi hai giao diém cta (O) vé6i xy 1a B,C . Tinh d6 dai doan thing BC .
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Bai 5. Cho dudng tron tim O ban kinh 6 cm. Piém A4 ndm ngoai dudng tron va 04 =10 cm. Ké
tiép tuyén AB véi (O) trong 6 B 1a tiép diém. Tinh chu vi tam giac ABO.

D. BAI TAP VE NHA
Bai 6. Trén mat phang toa dd Oxy cho diém B(2;4) . Hiy xac dinh vi tri twong ddi ctia duong tron

(B;3) va cac truc toa do.

Bai 7. Cho diém B cach duong thing ¢ 1a 5 cm. V& dudng tron tim B, ban kinh 7 cm. Ching
minh dudng thang a cit duong tron (B) tai hai diém phan biét.

Bai 8. Cho duong tron (O) ban kinh 6 cm va diém 4 cach O 1a 10 cm. Ké tiép tuyén AB véi
(0) (B 1atiép diém). Tinh d6 dai doan thiang AB.
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Bai 9. Cho duong tron tAm O ban kinh 3 cm va diém M nim trén dudng tron d6. T M vé tiép
tuyén xy. Trén xy ldy diém P sao cho MP =4 cm. Tinh d dai doan thing PO.
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Bai 5. DAU HIEU NHAN BIET TIEP TUYEN CUA PUONG TRON

A. KIEN THUC TRONG TAM
= Ddu hiéu I: Néu mot duong thing di qua mot diém thudc dudng tron va vudng goc véi ban
kinh di qua diém d6 thi duong thang iy 1a mot tiép tuyén ciia dudng tron.
= Ddu hiéu 2: Néu khoang cach tir tAm ctua mot duong tron dén dudng thing bang ban kinh cia
duong tron thi duong thang d6 1a tiép tuyén cta dudng tron.
B. CAC DANG BAI TAP VA PHUONG PHAP GIAI

Dang 1: Ching minh mot duong thang 13 tiép tuyén cua dudng tron

* D¢ chimg minh dudng thing a 1a tiép tuyén cia duong tron (O; R) tai tiép diém C, ta c6
thé 1am theo mot trong hai cach

= Cach 1: Chimg minh C nam trén (O) va OC L a tai C.

= Cach2:Ké OH L a tai Hvachimg minh OH =0OC =R.

Vi du 1. Cho tam gidc ABC c¢6 ba goc nhon, ké duong cao AH , v€ duong tron (A; AH). Ching

minh BC 14 tiép tuyén cta dudng tron (A4).

Vi du 2. Cho tam giac ABC c¢6 BC=5cm, CA=4cm, AB=3cm. V& duong tron (C;CA).
Ching minh BA 1a tiép tuyén cta dudng tron (C).

A

Vi du 3. Cho tam giac ABC, cac duong phin giac trong Z§, C cat nhau tai /. Goi H 1a hinh
chiéu cta I trén BC, v& dudng tron tdm 7 , ban kinh JH . Chimg minh 4B, AC tiép xuc véi (I).
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Vi du 4. Cho tam giac ABC cantai 4 co cac dudng cao AH va BK cit nhau tai / . Chimg minh
a) Puong tron tdim O duong kinh A7 diqua K ;

b) HK 1a tiép tuyén cia dudng tron (O) .

Dang 2: Bai toan lién quan dén tinh do dai

= NOi tam vdi tiep diém dé van dung dinh ly vé tinh chat cua tiép tuyén va st dung céac

cong thirc vé hé thirc lugng trong tam giac vudng dé tinh do dai.

Vi du 5. Cho duong tron (O; R) duong kinh 4B . V€ day AC sao cho CAB =30". Trén tia déi ctia
tia BA iy diém M sao cho BM = R. Chimg minh

a) MC la tiép tuyén cia (O); b) MC = R3.
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Vi du 6. Cho duong tron tim O c¢6 ban kinh O4 =R, ddy BC vudng goc voi OA tai trung diém
M cua O4.

a) Tt gidc OCAB 1a hinh gi? Vi sao?

b) Ké tiép tuyén v6i dudng tron tai B, cat dudng thing OA tai E . Tinh d6 dai BE theo R.

C. BAI TAP VAN DUNG
Bai 1. Cho hinh vuong ABCD . V& duong tron tam A, ban kinh AB . Chiing minh

a) CB 1a tiép tuyén cua duong tron (A);

b) CD 1a tiép tuyén cua duong tron (4).

DT: 0344 083 670 69 Tong hgp: Thiy Fboa



Bai 2. Cho tam gidc ABC cantai A.Goi M latrung diém cia BC va H 1a hinh chiéu vudng goc
ctia M trén AB. V& duong tron (M; MH). Ching minh AC tiép xtic voi (M).

Bai 3. Cho tam gidc ABC vudng tai 4. V& dudng tron (B;BA) va duong tron (C;CA), ching cit
nhau tai diém D (D khac A). Chimg minh CD 14 tiép tuyén ctia duong tron (B).
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Jodn 9 Tai liéu day hoe

Bai 4. Cho dudng tron (O) va diém 4 nam ngoai (0). Ké tiép tuyén AB voi (0) (B la tiép
diém). Qua B ké dudng thang vudng goc véi OA, cit (0) tai C. Chimg minh AC 1a tiép tuyén

cua duong tron (O).

Bai 5. Cho duong tron tim (O), dudng kinh 4B =2R va d 1a tiép tuyén tai B cua (0). Trén (O)
ldy diém C sao cho BC =R, tia AC cit d tai E.

a) Tinh s do cac goc cua tam giac ABC;
b) Tinh d¢ dai BE theo R;

¢) Goi M 1atrung diém ciia BE . Chimg minh MC 1a tiép tuyén cua (O).

Bai 6. Cho dudng tron (O,R) va diém A4 nam ngoai (O). Ké cic tiép tuyén 4B, AC (B, C la
céc tiép diém) va duong kinh BOD cia (O). Puong thing qua O va vudng goc v6i OA cit AC
tai £. Ching minh
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Jodn 9 Tai liéu day hoe

a) aAABO =2ACO; b) OE la tia phan giac cua @; ¢) ED 1a tiép tuyén cua (O).

D. BAI TAP VE NHA
Bai 7. Cho tam giac ABC vudng tai A, v& duong tron (B;BA). Ching minh AC 14 tiép tuyén cta
duong tron (B).

Bai 8. Cho hinh chit nhat ABCD, vé duong tron tam O, duong kinh 4B . Chung minh DA, BC la
cac tiép tuyén cia dudng tron (O) .

DT: 0344 083 670 72 Tong hgp: Thiy Fbéa



Bai 9. Cho tam gidc ABC vong tai B, tia phan giac goc A4 cat BC tai D. V& dudng tron tim D,
ban kinh DB. Ching minh AC tiép xtic véi dudong tron (D).

Bai 10. Cho tam gidc ABC vuédng tai A, ké dudng cao AD. Goi M la trung diém cia AB.
Chung minh

a) Puong tron tdim O duong kinh AC diqua D;
b) MD 1a tiép tuyén cta dudng tron (O) .
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Jodn 9 Tai liéu day hoe

Bai 11. Cho duong tron (O,R) c¢6 diay AB khong 1a duong kinh. Qua O ké dudng thing vudng
goc voi AB, cat tiép tuyén tai 4 cua (0) ¢ diém C.

a) Chimg minh CB 1a tiép tuyén cia (0);

b) Cho ban kinh ctia (O) bang 15cm va diy AB =24 cm. Tinh do dai doan thang OC .

Bai 12. Cho dudng tron tim O c6 ban kinh O4 =R, vé ddy AB sao cho AB=R . Goi K 1a diém
dbi xtmg v6i O qua A.

a) Chimg minh KB 1a tiép tuyén cua (0);

b) Tinh d6 dai doan thing KB theo R.
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Bai 6. TINH CHAT CUA HAI TIEP TUYEN CAT NHAU

A. KIEN THUC TRONG TAM

1. Tinh chét ciaa hai tiép tuyén cit nhau

Néu hai tiép tuyén cta duong tron cit nhau tai mot diém 2
thi
= Diém d6 cach déu hai tiép diem. | A
» Tia ké tir diém do6 di qua tam la tia phan gidc cua
goc tao boi hai tiép tuyén.
= Tia ké tir tim di qua hai diém d6 1a tia phéan giac bai
ctia goc tao boi hai ban kinh di qua tiép diém.
2. Puwong tron ndi tiép tam giac
* Puong tron tiép xUic voi ba canh cua mot tam giac goi la A
dudng tron ndi tiép tam gidc, con tam gidc goi 1a ngoai tiép I
duong tron. F
= Tam cua dudng tron ndi tiép tam giac 1a giao diém cua ba
dudng phan giac cua tam giac. 5 .

= Tia ké tir tAm di qua diém d06 1a tia phan giac cua goc tao boi D
hai ban kinh di qua tiép diém.
3. Pwong tron bang tiép tam gic
= Duong tron tiép xic vi mot canh ciia tam giac va tiép xac voi phan
kéo dai cuia hai canh con lai goi 1a dudng tron bang tiép tam giac.
= Vi mdi tam giac, co ba dudng tron bang tiép.
= Tam cua duong tron bang tiép goc A 1a giao diém cia hai dudng
phan giac goc ngoai tai B va C hodc 1a giao diém cia duong phan
giac trong cua goc A va duong phan giac ngoai tai B (hodc C).
B. CAC DANG BAI TAP VA PHUONG PHAP GIAI

Dang 1: Chimng minh hai doan thang bang nhau, hai duong thang song song, hai dudng thang

vuong goc

= Van dung tinh chat hai tiép tuyén cat nhau.

Vi du 1. Cho dudng tron (O) va diém A nam ngoai (O) . Ké cac tiép tuyén AB, AC véi (O) (B,

C 1a cac tiép diém).

a) Chimg minh 4O 1 trung truc cia doan thing BC;
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Jodn 9 Tai liéu day hoe

b) V& duong kinh CD ctia (0) . Chimg minh BD || OA.

Vi du 2. Cho nira duong tron (O) dudng kinh 4B . Trén nira mat phing bd 4B chira nira duong
tron vé& cac tiép tuyén Ax va By.Diém M thudc (O) sao cho tiép tuyén tai M cat Ax, By lan
luot tai C, D.

a) Chung minh CD = AC+ BD; b) Chung minh OC 1 AM ;

¢) Goi E 1a giao diém cia AM va OC, F 1a giao diém cia BM va OD. Tt giac MEOF 14 hinh
gi? Tai sao?

Dang 2: Tinh d6 dai doan thang. Tinh s6 do goc
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Jodn 9 Tai liéu day hoe

Van dung céc kién thirc sau
= Tinh chét hai tiép tuyén cét nhau.
= Tinh chét ctia dudng tron ndi tiép, duong tron bang tiép.

= Hé thirc lwong vé canh va goc trong tam giac vudng.

Vi du 3. Cho dudng tron (O,R) va diém 4 niam ngoai duong tron (O) sao cho O4=2R. Ké cac
tiép tuyén 4B, AC véi (0) (B, C la céc tiép diém).

a) Chimg minh tam giac ABC déu;

b) Tinh chu vi va dién tich tam gidc 4BC theo R.

Vi du 4. Cho tam gidc 4BC vudng tai A. Puong tron (I,7) ndi tiép tam gidc ABC tiép xtc voi
BC, CA, AB lanlugttai D, E, F .

a) Tt gidc AEIF 1a hinh gi? Vi sao?
b) Chung minh BC = BF +CE ;

AB+ AC-BC
5 .

¢) Chirng minh » =
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C. BAI TAP VAN DUNG
Bai 1. Hai tiép tuyén tai 4 va B cua duong tron (O) cét nhau tai diém M . Qua O ké duong
thang song song véi AM cat BM tai C.

a) Chung minh CM =CO;

b) Ké OD|| BM v6i D thugc AM . Tu giac OCMD 1a hinh gi? Vi sao?

Bai 2. Cho dudng tron (O) va diém A nam ngoai (O). Ké céc tiép tuyén AB, AC véi (O) trong

d6 B, C la cac tiép diém.

a) Chimg minh OA 1 trung truc ctia doan thang BC;

b) OA cit BC & H.Biét OB=4 cm, OH =2 cm. Tinh
1) Chu vi va dién tich tam giac ABC.

i1) Dién tich t&r gidc 4ABOC .
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Bai 3. Tir mot diém A4 nidm ngoai dudng tron (0), ké cac tiép tuyén AB, AC voi (0) (B, C la
cac tiép diém). Qua diém D thudc cung nho BC ké tiép tuyén véi (O), tiép tuyén nay cat AB,
AC lanluottai M, N . Ching minh chu vi tam gidc AMN bang 2AB.

Bai 4. Cho tam giac ABC vudng tai A4, duong cao AH . V€ duong tron (A4; AH). Tu B va C ké
cac tiép tuyén BM , CN véi (4) (M, N 1a cac tiép diém khac H ). Chimg minh

a) BC=BM +CN .
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Jodn 9 Tai liéu day hoe

b) MBC + NCB =180’ , tir 46 suy ra BM ||CN .

¢) M, A, N thang hang.

D. BAI TAP VE NHA
Bai 5. Cho nira duong tron (O) duong kinh AB . Trén ntra mit phing bd AB chira ntra dudng tron

vé tiép tuyén Ax . Piém M nam trén (O) sao cho tiép tuyén tai M cit Ax tai C.
a) Chimg minh OC 14 trung truc ctia doan thang AM ;

b) Chung minh BM || OC'.
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Bai 6. Cho dudng tron (O), cac diém B, C thudc (O) sao cho BOC =90 . Hai tiép tuyén tai B
va C thudc (O) citnhau & A4.

a) Tu gidc ABOC 1a hinh gi? Tai sao?

b) Ly diém M thudc cung nhé BC cia (O). Tiép tuyén tai M via (O) cat AB, AC lan luot tai
D, E.Chung minh DE =BD+CE;

¢) Biét ban kinh duong tron (O) bang 5 cm. Tinh chu vi ctia tam giac ADE .

Bai 7. Cho dudng tron (0) . Tir diém M nam ngoai duong tron (O), v& hai tiép tuyén ME , MF (
E, F la cac tiép diém). Biét OE =3 cm, OM =5 cm.

a) Tinh d¢ dai EF ;

b) Tinh chu vi va dién tich tam giac MEF' .
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Bai 8. Puong tron (O) ndi tiép tam giac ABC tiép xuc véi cac canh BC, CA, AB lan lugt tai M
, N, P.

a) Chung minh BC =BP+CN;

b) Chimg minh AN = AB+ AZC - BC ;

C) Biét AB=3 c¢cm, AC =4 cm, BC =5 cm. Tinh d6 dai CM .
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Bai 7. VI TRI TUONG POI CUA HAI PUONG TRON

A. KIEN THUC TRONG TAM
1. Ba vi tri twong doi ciia hai dwong tron
= Hai duong tron c6 hai diém chung goi 13 hai duong tron cdt nhau.
= Hai dudng tron chi c6 mot diém chung dwoc goi 14 hai dudng tron fiép xiic nhau. Diém chung
do6 goi 1a tiép diém.
= Hai dudng tron khong c6 diém chung duoc goi 1a hai dudng tron khdng giao nhau.
2. Tinh chit dwong ndi tim
= Néu hai dudng tron cit nhau thi hai giao diém d6i ximg véi nhau qua duong ndi tam, tic 1a
duong ndi tim 13 dudng trung truc cua day cung dy.
= Néu hai dudng tron tiép xtc nhau thi tiép diém nam trén dudng ndi tAm.
B. CAC DANG BAI TAP VA PHUONG PHAP GIAI

Dang 1: Chung minh song song, vuong goc.

=  Van dung tinh chit ciia duong ndi tAm; cac du hiéu ching minh song song; dinh 1i Py-

ta-go; tinh chét hinh hinh thang; tinh chét hai tiép tuyén cét nhau. ..

Vi du 1. Cho hai duong tron (O;R) va (O';r) tiép xtc nhau tai 4 (A nim giita O va O'). Mot
duong thing di qua A4 cit (O;R) tai B vacit (O';r) tai C.Chimg minh OB||O'C.

Vi du 2. Cho hai duong tron (O) va (O') cit nhau tai hai diém 4 va B.Ké cac duong kinh 40C,
AO'D . Chung minh:
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Jodn 9 Tai liéu day hoe

a) AB L BC. b) C, B, D thang hang. ¢) 00'||CD.

Dang 2: Tinh d6 dai doan thang. Chimg minh doan thang bang nhau

=  Van dung tinh chit cia duong ndi tAm; cac diu hiéu ching minh song song; dinh i Py-

ta-go; tinh chét hinh hinh thang; tinh chét hai tiép tuyén cét nhau. ..

Vi du 3. Cho hai duong tron (0;10 cm) va (O';8 cm) cét nhau tai hai diém 4, B. Biét AB=12
cm, tinh doan ndi tim 0O’ .

Vi du 4. Cho hai duong tron (O) va (O') catnhautai 4 va B.Goi I 1a trung diém ciia OO’ . Qua
A vé& duong thang vudng goc vai Al , cat dudong tron (0) va (O') tai C va D (C,D # A). Chimg
minh AC = A4D.
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C. BAI TAP VAN DUNG

Bai 1. Cho hai dudng tron (0) va (0') tiép xtic v6i nhau tai diém A sao cho O’ nam giita O va A4
. Goi M 1a mot diém bat ki nam trén (O) (M # A), AM cat (O') tai B. Chung minh ring
O'B||OM .

Bai 2. Cho hai dudng tron (O;R) va (I;r) cit nhau tai M va N, trong d6 I thudc dudng tron
(O) va R >r.Ké duong kinh JOK cta duong tron (O).

a) Ching minh KM , KN 1a cac tiép tuyén cua (7).
b) Puong vuong goc véi MI tai I cit KN tai J.Chung minh JI = JK .

¢) Puong vudng goc véi KM tai K cat IN tai P.Chimg minh ba diém O, J, P thing hang,
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Bai 3. Cho hai duong tron (O) va (O') cit nhau tai hai diém 4 va B. Goi [ 1a trung diém cua
00', goi C la diém ddi xtimg v6i 4 qua I . Ching minh:

a) BC L AB. b) AOCO'’ 1a hinh binh hanh. ¢) OO’BC 1a hinh thang cén.
D. BAI TAP VE NHA

Bai 4. Cho hai duong tron (O) va (O') tiép xuc nhau tai 4 (4 nam giita O va O'). Mot duong
thang di qua 4 cat (O) tai B, cit (O') tai C. V& tiép tuyén Bx tai B cia (O), vé tiép tuyén Cy
tai C cua (O). Chirng minh Bx||Cy.
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Bai 5. Cho hai dudng tron (0;15 cm) va (O0';13 cm) cét nhau tai hai diém 4, B sao cho O va O’
nam khéc phia d6i véi AB . Biét AB =24 cm. Tinh d6 dai OO’ .
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— HET ---
Bai 8. VI TRI TUONG POI CUA HAI PUONG TRON (TT)

A. KIEN THUC TRONG TAM

Vi tri twong doi ciia hai dudng tron S6 diém | H@ thirc giita OO' v6i | SO tiép tuyén
(O;R) va (O%r)(R>T) chung Rvar chung
Hai duong tron cat nhau. 2 R-r<OO'<R+r 2
Hai duong tron tiép xtc nhau 1
= Tiép xtic ngoai. O0'=R+r 1
= Tiép xtic trong, O0'=R-r
Hai duong tron khong giao nhau. 0
= Ngoai nhau. OO'>R+r 4
* Pung nhau. OO'<R-r 0
=  DPdng tam. 00'=0 0

B. CAC DANG BAI TAP VA PHUONG PHAP GIAI

Dang 1: Xac dinh vi tri twong d6i ciia hai duong tron

= Van dung Iy thuyét vé vi tri twong dbi cua hai duong tron & phan kién thirc trong tam.

Vi du 1. Pién vao 6 tréng trong bang, biét rang hai duong tron (O;R) va (O';r) ¢6 O0'=d,R>r.

Sb diém chung Hé thirc lién hé giira | S tiép tuyén chung

d,R,r

Vi tri twong ddi cua hai
dudng tron

Pung nhau

d=R+r

Tiép xuc trong

Ngoai nhau

Cét nhau

Vi du 2. Pién cac tir thich hop vao chd tréng (...):

a) Tam cta duong tron c6d ban kinh bang 2 cm tiép xuc ngoai vdi duong tron (O;3 cm) nam trén ...

Dang 2: Cac bai toan lién quan dén hai dudng tron tiép xtc nhau

= Van dung tinh chat duong noi tim, tinh chat hai tiép tuyén cat nhau; tinh chat tiép tuyén

chung cua hai duong tron; h¢ thuc lugng trong tam giac vuong...
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Jodn 9 Tai liéu day hoe

Vi du 3. Cho hai dudng tron (0) va (O') tiép xtic ngodi tai 4. Goi MN 1a tiép tuyén chung ngoai
cta hai duong tron véi M € (0) va N € (0').

a) Tinh s6 do MAN .

b) Tinh d6 dai MN biét 0O4=9 cm; O'A=4 cm.

Vi du 4. Cho duong tron (O;0A) va duong tron tam [ c6 duong kinh OA.
a) Xac dinh vi tri twong dbi cta hai dudng tron.

b) Day 4D cuia duong tron 16n cit duong tron nho & M . Ching minh AM = MD.

C. BAI TAP VAN DUNG
Bai 1. Cho duong tron (0;9 cm) va (0;3 c¢m) tiép xic ngodi tai 4. V& hai ban kinh OB va O'C

song song voi nhau va thudc ciing mot nira mit phing bd 00’ .

a) Tinh s do cia BAC.
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Jodn 9 Tai liéu day hoe

b) Goi I 1a giao diém cia BC va OO'. Tinh d¢ dai OI .

Bai 2. Cho dudng tron (O;R) va diém M nam bén ngoai dudng tron (R < OM <3R). V& duong
tron (M;2R).

a) Hai duong tron (O) va (M) c6 vi tri tuéng dbi nhu thé nao v6i nhau?

b) Goi K 1a mot giao diém cua hai dudng tron trén. V& duong kinh KOH cia duong tron (O) .
Ching minh NH = NM.

Bai 3. Cho aA4BC vuong tai 4, duong cao AH . Goi D la hinh chiéu cia H trén AB, E 1a hinh
chiéu cia H trén AC. Goi (0) 1a tim dudng tron kinh HB, (O') 1a tam duong tron dudng kinh
HC. Chimg minh:

a) Piém D thudc dudng tron (0), diém E thudc duong tron (0');
b) Hai duong tron (0) va (O') tiép xtc ngoai;

¢) AH 1atiép tuyén chung ctia hai dudng tron do;
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Jodn 9 Tai liéu day hoe

d) AH = DE;
e) DE 1atiép tuyén chung cta hai duong tron (0) va (0');

f) Dién tich cua tir gilc DEOO' bang nia dién tich cua tam giac ABC.

D. BAI TAP VE NHA

Bai 4. Cho hai duong tron (0) va (0') tiép xtc ngoai tai 4. Ké cac duong kinh AOB, AO'C. Goi
DE 1a tiép tuyén chung cua hai dudng tron, D € (0) va E € (0'). Goi M 1a giao diém caua BD va
CE.

a) Tinh sb do cta DAE.
b) Tt gidc ADME 14 hinh gi? Vi sao?

¢) Chirng minh MA 1a tiép tuyén chung ciia hai dudng tron.
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Bai 5. Cho hai duong tron dong tim O. Day AB cua dudng tron 16n cit dudng tron nhé 6 C va D
. Chung minh 4C =BD.
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— HET ---
Bai. ON TAP CHUONG II

A. KIEN THUC TRONG TAM

= Xem lai kién thuc trong tam tur bai 1 dén bai 8.
B. CAC DANG BAI TAP VA PHUONG PHAP GIAI
I. TRAC NGHIEM

Cau 1:

[TS10 Can Tho, 2018-2019]
Cho hai duong tron (1;2 cm) va (J;3 cm) tiép xtic ngoai
nhau (nhu hinh bén duéi). P dai doan ndi ZJ bang

A. 1 cm. B. 5 cm.
C. 10 cm. D. 13 cm.

Cau 2:[TS10 Phu Yén, 2018-2019]

Cau 3:

Cau 5:

Cho duong tron tim O duong kinh 10 cm. Goi H 14 trung diém
ctia diy AB (hinh bén). Tinh d6 dai doan OH , biét AB =6 cm.

A. OH =4 cm. B. OH =8 cm.

C. OH =16 cm. D. OH =64 cm. Ak
A g’

[TS10 Yén Bai, 2018-2019]

Cho duong trong (O ;2 cm), hai diém A4, B thudc dudng tron va sd AB = 60°. bo dai

d cua day cung AB 1a bao nhiéu?

A. d=2cm. B. d =4cm. C.d=5cm. D. d =3cm.

[TS10 Phu Tho, 2018-2019]
Cho duodng tron tam 7 , ban kinh R =5 cm va day cung 4B =6 cm. Tinh khodng cach d
tir I t6i dudng thang AB.

A.d=4 cm. B.d=\/§ cm. C.d=2 cm. D.d=1 cm.

[TS10 Yén Bai, 2018-2019]

Cho duong tron (0,5 cm) va ddy cung 4B =8 cm. Tinh khoang cach d tir tim O dén
day cung AB.

A.d=3 cm. B.d=6 cm. C.d=4 cm. D.d=5 cm.
[TS10 Yén Bai, 2018-2019]
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Tai ligu day hge

Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Cho duong tron (O;15cm), ddy AB =24 cm. Mot tiép tuyén ctia dudng tron song song
véi AB cét cac tia O4, OB theo thttw ¢ E, F . Tinh do dai EF .
A. EF =40 cm. B. EF =38 cm. C. EF =36 cm. D. EF =42 cm.

[TS10 Can Tho, 2018-2019]
Trong mot duong tron, xét cac khang dinh sau:

(I): Puong kinh 14 day cung 16n nhét.
(II): Dy nho hon thi gan tdm hon.
(III): Hai day cach déu tAm thi bang nhau.
(IV): Tiép tuyén vudng goc véi ban kinh tai tiép diém.
S6 khang dinh dung 1a
A. 1. B. 2. C. 4. D. 3.

[TS10 Hung Yén, 2018-2019]
C6 hai duong tron (0;4 cm) va dudng tron (132 cm), biét OI =6 cm. Sé tiép tuyén

chung cua hai dudng tron d6 la

A. 4. B. 3. C. 2. D. 1.

[TS10 Yén Bai, 2018-2019]
Cho hai dudng tron (O ;4 cm) va (O';3cm) c6 OO’ =5 cm. Hai duong tron trén cit nhau
tai 4 va B.Tinh d6 dai 4B.

A. AB=3,2cm. B. AB=4,8cm. C. AB=2,4cm. D. AB=3,6cm.

[TS10 Hung Yén, 2018-2019]

Tir mdt miéng ton c6 hinh dang 13 ntra hinh tron ban
kinh Im, nguoi ta cit ra mot hinh chit nhat (phﬁn to
dam nhu hinh v¢).

Phan hinh chit nhét ¢6 dién tich 16n nhat c¢6 thé cit
duoc la

A. 1,6m?. B. 0,5m?. C. 1m>. D. 2m?.

[TS10 Yén Bai, 2018-2019]
Cho tam gidc ABC, biét B = 60°, AB=6 cm, BC =4cm. Tinh d6 dai canh AC.

A. AC =27 cm. B. AC =+/52 cm. C. AC =45 cm. D. AC =23 cm.

[TS10 Yén Bai, 2018-2019]

Cho ntra duong tron tdim O c6 dudong kinh 4B =4 cm. V€ céc tiép tuyén Ax, By (Ax,
By va nira duong tron thudce ciing mot nira mit phang bd 4B ). Goi M 1a mot diém bat
ky thudc ntra duong tron. Tiép tuyén tai M cit Ax, By theo thu ty & D, C. Tinh di¢n
tich ctia hinh thang 4BCD, biét chu vi cia n6 bang 14 cm.
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Jodn 9 TJai li¢u day hoe

A. S=20 cm’. B. S=10 cm’. C. S=12 cm®. D. S=16 cm®’.

Cau 13: [TS10 Yén Bai, 2018-2019]
Cho tam gidc ABC c6 AB=20 cm, BC =12 cm, C4A =16 cm. Tinh chu vi cua duong
tron nodi tiép tam giac da cho

A. 167 cm. B. 207 cm. C. 137 cm. D. 87 cm.

Cau 14: [TS10 Pht Yén, 2018-2019]
Cho duong tron (0,6 cm) va duong tron (O',5 cm)
c¢6 doan ndi tim OO’ =8 cm. Biét dudng tron (O) va
(0') cit 0O lanluot tai N, M (hinh bén). Tinh d6

dai MN .
A. MN =4 cm. B. MN =3 cm.
C. MN =2 cm. D. MN =1 cm.

Cau 15: [TS10 Yén Bai, 2018-2019]
Cho hinh vuong ABCD canh bﬁng a.Goi E latrung diém cua canh CD. Tinh d6 dai
day cung chung CF cua dudng tron duong kinh BE va duong tron dudong kinh CD.

261\/g 261\/5 a\/g

A. CF=a. B. CF = . C.CF = . D. CF = .
5 3 5

II. TU LUAN

Bai 1. Cho nira duong tron (O;R) duong kinh AB . Trén nira mit phang bd AB chira nira duong
tron v& cac tiép tuyén Ax, By.Lay diém M thudc nira duong tron (M khic 4, B). Tiép tuyén
tai M cua (O) cit Ax, By lan luot tai C, D.

a) Ching minh CD = AC +BD.
b) Tinh sb do goc COD.
¢) Ching minh AC-BD=R’.

d) V& duong tron tam 7 , duong kinh CD. Chimg minh AB 12 tiép tuyén cua (7).
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Bai 2. Cho dudng tron (O) va diém A4 nam ngoai duong tron (0). Tir A ké cac tiép tuyén AB,
AC vé6i (0) (B, C la cac tiép diém).

a) Chung minh 4, B, O, C cung thugc mot duong tron.
b) Chirg minh OA 1a duong trung truc ctia doan thing BC.
c) Biét 04 =10 cm, OB =6 cm. Tinh d6 dai doan BC.

d) Puong tron (0) cit doan OA tai I . Ching minh 7 1 tim duong tron noi tiép tam giac ABC.
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Bai 3. Cho hai dudng tron (O;R) va (O;R') tiép xuc ngoai tai 4. Ké tiép tuyén chung ngoai BC
(B €(0),C €(0") véi hai duong tron. Tiép tuyén chung tai 4 cua (O) va (O') cit BC tai M .

a) Chting minh MA = MB = MC va BAC =90’
b) Tinh s6 do cua OMO' .
¢) Chimg minh OO’ tiép xtic véi dudng tron dudng kinh BC.

d) Biét R=9 cm, R' =4 cm. Tinh d6 dai doan thing BC.
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Bai 4. Cho duong tron tdm O, duong kinh 4B =2R . Piém C nam trén duong tron (C khac 4,
B). Goi H 1a hinh chiéu vudng goc cia C 1én AB. V& duong tron tam / duong kinh HA va
duong tron taim K dudng kinh HB. CA cét (I) tai M (khac A), CB cit (K) tai N (khac B).

a) Tu giac CMHN 1a hinh gi? Vi sao?
b) Ching minh MN 1a tiép tuyén chung cta (1) va (K).

¢) Chirng minh 4B tiép xtic v6i duong tron duong kinh MN .

. R
d) Biét HA = 9" Tinh dién tich tr gidc IMNK theo R.
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Bai 5. Cho ntra dudng tron tim O, duong kinh 4B =2R. Trén nira mit phang chira nira duong
tron, ké tiép tuyén Ax.Diém C niam trén nira duong tron sao cho AC=R.

a) Tinh s do cic goc cua tam giac ABC .
b) Tiép tuyén tai C cua (O) cit Ax tai D.Chimg minh OD song song véi BC.
¢) Tia BC cit Ax tai E.Chimgminh DE = DA .

d)Ké CH L AB véi H thudc AB, BD cit CH tai I .Chang minh / 13 trung diém cia CH .
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Bai 6. Cho duong tron (O;R) duong kinh AB. Qua A va B v& lan luot hai tiép tuyén d va d' véi
(O0) . Pudng thang A thay ddi qua O cit d tai M vacit d' tai P. Tir O v& mot tia vudng goc voi
MP cit d' tai N.

a) Ching minh OM = OP vatam gidc MNP can.

b) Goi 7 1a hinh chiéu vudng goc cia O 1én MN . Ching minh O =R va MN 1a tiép tuyén cua
duong tron (O).

c¢) Chung minh MN = AM + BN .

d) Chimg minh AM - BN khong d6i khi duong thing A quay quanh O.
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Bai 7. Cho nira dudng tron (O), duong kinh 4B va diém C 1a mot diém nam trén (O) (C khéc

A, B). Tia phan gidc cia ABC cit AC tai K vacat (O) tai I (I khac B). Goi D l1a giao diém
cua Al va BC.

a) Chirng minh tam giac ABD can.

b) Chirng minh DK vudng goc voi AB .

¢) Goi E la diém dbi xtmg cua K qua I . TG gidc AEDK 13 hinh gi? Vi sao?
d) Chimg minh EA 1a tiép tuyén cua (O).
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Bai 8. Cho hai dudng tron (O;R) va (O;R') tiép xuc ngoai tai 4. Ké tiép tuyén chung ngoai BC
(B €(0),C €(0") véi hai duong tron. Tiép tuyén chung ngoai tai 4 cua (O) va (O') cit BC tai
D.

a) Ching minh AODQO’ 1a tam giac vudng.

b) Goi E 1a giao diém ctia OD va AB, goi F la giao diém ciia O'D va AC. T giac AEDF 1a
hinh gi? Vi sao?

¢) Chimg minh BC tiép xuc v6i dudng tron duong kinh 0O’ .

d) Chirng minh BC =2+R-R'.
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