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Phan I

Dai so






Chuong1 / HE HAI PHUONG TRINH BAC NHAT MOT
AN

A. PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN SO

. TOM TAT LY THUYET
1. Pinh nghia

Phuong trinh bac nhat hai a4n 1a phuong trinh dang ax + by = c. Trong dé:
& a,b, clahang sb va a, b khong dong thoi bang khong.
& x, y1a hai an sb.

Tir d6 ta c6 dinh nghia sau:

Dinh nghia 1. Nghiém ctia phuong trinh bac nhat hai an la cac cap gia tri (x1;y1), (x2;2), ... ctia
hai 4n s6 x va y thda man tinh chat “khi thay vao phuong trinh thi gia tri tuong ting cda hai biéu
thitc & hai vé ctia phuong trinh bang nhau .

2. Cach giéi
MOdi phuong trinh béc nhéat hai 4n déu c6 vo s6 nghiém. Tap hop cac nghiém ctia phuong trinh duoc

biéu dién trén mat phang toa do 1a mot duong thang, goi 1a duong thang ax + by = ¢ (mdi diém cta
duong thang ax + by = c biéu dién mot cap nghiém (x;y) ctia phuong trinh).

& Néua # 0, b # 0 thi duong thang d6 1a d6 thi ctia ham s6 bac nhat y = —% + %

c

& Néua =0, b # 0 thi duong thang d6 1a d6 thi ctia ham sb y = 5

vdi Ox néu ¢ # 0, trung v6i Ox néu ¢ = 0.

. D6 1a duong thang song song

& Néua # 0, b = 0 thi duong thang d6 c6 dang x = 2. D6 1a dudng thang song song véi Oy néu
¢ # 0, tring v6i Oy néu ¢ = 0.

/N Chii j:
1. Puong thing x = g khong phdi la do thi ciia ham so.

2. Vi6i yéu cau gidi phuong trinh ax + by = c, ta thuong thuc hién ba cong viéc:

& Bién doi dé chi ra mot vai nghiém cu thé ciia phuong trinh.
& Viét duoc cong thitc nghiém tong qudt ciia phuong trinh.

& Biéu dién nghiém ciia phucong trinh trén mét phang toa do.

5
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II. PHUONG PHAP GIAI TOAN

& Vi DU 1: Trong cac cap sb6 (—2;1),(0;2), (—1;0),(1;5) va (4; —3) cap sb nao la nghiém ctia
phuong trinh

a) bx +4y =8. b) 3x + 5y = 3.

& Vi DU 2: Giai phuong trinh x — 2y = 6.

Nhan xét.

1. Vivai tro ciia x,y trong phuong trinh nhu nhau nén cé thé gidi phuong trinh theo cich:

Thuc hién viéc bién d6i phuong trinh vé dang y = x%

Tdi day, cho x cdc gid tri tity § chiing ta sé tinh dugc gid tri tuong 1ing ciia y, cu thé:
™ Véix =0=y = —3 = cip s (0; —3) la mot nghiém ciia phuong trinh.
™ Voix =2=y=—2= cipso (2, —2) la mot nghiém ciia phuong trinh.

Vi x ¢6 thé lay gid tri tity Y nén phuong trinh da cho cd v6 s6 nghiém, dang tong quadt ciia nghiém la
X — 6)
X, —— ).
( 2

1 .
2. Tap nghiém cua phuong trinh x —2y = 6 & y = Thi 3 la mot duong thang.

‘ & Vi DU 3: Gidi phuong trinh Ox + 2y = 12.

Nhan xét.

1. Vi hé s6 ciia x trong phuong trinh biang O nén khong thé gidi phuong trinh theo x duoc,

2. Tép cdc nghiém ciia phuong trinh: Ox + 2y = 12 < y = 6 la mot duong thing song song vdi Ox va cit
Oy tai diém c6 tung do bang 6.

Tong quat: Phuong trinh y = m c6 v6 s6 nghiém dang (x;m), biéu dién trén mat phang toa do la
duong thang song song vdi Ox va cat Oy tai diém c6 tung do bang m néu m # 0, trung vdi Ox néu
m = 0.

& Vi DU 4: Giai phuong trinh 6x — Oy = 18.

Nhan xét.
1. Vi hé s6 ciia y trong phuong trinh bing 0 nén khong thé gidi phuong trinh theo y dugc.

2. Tip nghiém ciia phuong trinh 6x — Oy = 18 < x = 3 la mgt duong thang song song vdi Oy va cat Ox
tai diém c6 hoanh do bing 3.

Téng quat: Phuong trinh x = 1 ¢6 vo s6 nghiém dang (n;y), biéu dién trén mat phang toa do 1a
duong thang song song v6i Oy va cat Ox tai di€ém c6 hoanh do bang 1 néu n # 0, trung v6i Oy néu
n=0.
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& Vi DU 5: Cho hai phuong trinh x + 2y = 4 va x —y = 1. V& hai duong thang biéu dién tap
nghiém cta hai phuong trinh d6 trén cting mot hé toa do. Xac dinh toa do giao diém cua hai
duong thang va cho biét toa do ctia né la nghiém ctia cac phuong trinh nao?

& Vi DU 6: Tim nghiém nguyén cua cac phuong trinh:
a) x — 3y = 4. b) 3x +y = 6. c) 4x — 5y = 8.

Nhan xét. Nhu vdy, qua vi du trén chiing ta da biét dugc mot phuong phdp tim nghiém nguyén ciia mot
phutong trinh bic nhit hai dn.

& Vi DU 7: Cho duong thang (d): mx — (m +4)y = m.
1. Tim m dé duong thang (d):

a. Cat hai truc toa do tai hai diém phan biét.
b. Song song vdi Ox.

c. Song song vai Oy.

d. Song song vé6i dudng thang (A): x +y = 6.

2. Ching minh rang khi m thay d6i, duong thang (d) luén di qua mot diém cb dinh.

& Vi DU &:
1. Lap cong thiic tinh khoang cach tir gboc toa do dén duong thang ax + by + ¢ = 0.
2. Ap dung, tinh khoang cach tir gbc toa dén duong thang 3x — 4y = 10.

Nhan xét. Cong thitc (x) van diing trong truong hop 1 va truong hop 2.

& Vi DU 9: Cho hai duong thang
(d1): a1x + by +c1 =01(ay, by #0)
(dz) DX + bzy +c =0 (az, b, 75 0).
Ching minh rang

1. (dq) va (dy) cat nhau khi n h
a, " by
2. (dq) va (dp) song song v&i nhau khi m_h a
a» bz Co

3. (dq) va (dy) trung nhau khi m_ b a,
ap by o

I1I. BAI TAP LUYEN TAP

& BAI 1: Gidi cac phuong trinh sau:
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a) dx—y=1 b) x+2y =0

c) Ox+2y=6 d) 3x — 0y =12
& BAI 2: Vé cac duong thang c6 phuong trinh sau:

a) 3x —4y =12 b) 3x =2y =0

) Ox —y =2 d) 2x — 0y = —4

& BAI 3: Kiém tra xem cac cap s6 (3; —1), (\/E, 1— \/E) ,(81; —80), (2;1). Cap s6 nao la nghiém cta
phuong trinh x +y = 1.

& BAI 4: Duong thang 2x — y = —4 di qua diém nao trong cac diém sau:

A(2;4),B (%;AH \/E) ,C(1;-2),D (\/31_2;—2\@> :

& BAI 5: Cho duong thang (d): mx + 2y = 4.
1. Vé duong thang khi m = 2.
2. Tim m dé dudng thang (d)

Cat hai truc toa do tai hai diém phan biét.

ST

Song song voi Ox.

Song song voi Oy.

e o

Song song v6i dudng thang A: x +y = 6.

®

Co6 huong di lén.

f. C6 hudng di xudng.
3. Chuting minh rang khi m thay déi, duong thang (d) luén di qua mot diém cb dinh.
& BAI 6: Ching minh rang khi m thay d6i, cic duong thang sau ludn di qua mot diém ¢ dinh.
a) 3x+m(y—1) =2 b) mx + (m —2)y =m
c) m(x—5)—2y==6 d) mx -2y =6
& BAI 7: Tim nghiém nguyén ctia cac phuong trinh sau:
a) 2x+y =4 b) x -7y =9 c) x—2y=3
d) 3x -2y =4 e) 3x+y =28
& BAI 8: Tim khoang cach tir gbc toa d6 dén cac duong thang sau:
a) 4x+3y+20=10 b) 2x —y =4

) 3x=2 d —2y=1

7= LGP TOAN THAY DUNG - 04 QUACH VAN TUAN, P12, TAN BINH 0906 804 540



B TAI LIEU HOC TAP MON TOAN 9 - TAP 1 @ Trang 9

B. HE HAI PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN

. TOM TAT LI THUYET
1. Dinh nghia

arx + bly =0

Dinh nghia 1. Hé hai phuong trinh bac nhat hai 4n c6 dang .
axx + by = ¢

Dinh nghia 2. Giai hé phuong trinh la tim tit ca cac cdp s (x;y) la nghiém chung ctia hai phuong
trinh.

2. Nghiém va s6 cac nghiém ctia hé - Minh hoa bang db thi

A A Al g mx+by =c
V6i hé hai phuong trinh bac nhat hai an c6 dang .
axx + by = 2
A A . n £ ay bl
@ Hé so nghiém duy nhat & — # —.
ar bz
b
& Hé vonghiém < 2L = L £ L,
ar bz Co
bl o C_1

A s A & N a
™ Hé c6 v6 sO nghiém & — = — = —.
aa b o

3. Hé phuong trinh tuong duong

Dinh nghia 3. Hai hé phuong trinh duge goi 1a tuong duong néu moi nghiém ctia hé nay déu la
nghiém cua hé kia va nguoc lai.

Dinh nghia 4. Phép bién d6i tuong duong la phép bién ddi tir mot hé phuong trinh dén mot hé
phuong trinh khéc tuong duong véi no.

II. CAC DANG TOAN

4x +3y =12

& Vi DU 1: Giai hé phuong trinh sau bang dé thi {8x oy =24

& Vi DU 2: Khong can vé hinh, hay cho biét s6 nghiém ctia mdi hé phuong trinh sau day va
giai thich vi sao?

1

—3_2 y=—5x+3 2y = — 3x—y=3

2) {y—g J; b) 1 °) {3y—23x d) 1
y=3x—1. y=-axtl y = 2x. :

& Vi DU 3: Hay xac dinh s6 nghiém ctia cac hé phuong trinh sau (minh hoa bang db thi)

2x—y=-1 x—y=8 3x+6y =6
b
){x L—y 9 x+2y =3.

2 2
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& Vi DU 4 Hay xac dinh s nghiém ctia cac hé phurong trinh sau (minh hoa bang doé thi)

4x + 0y =12 3y==6
X—y=2. Ox —y = -2
, . —y =2
& VI DU 5: Chung t6 rang hé phuong trinh {ix—I— ij/ _3
) 1
a) Conghiém duy nhat véia = 3. b) V6 nghiém véia = —5-

Hay minh hoa bang d6 thi.

a1x+y:b

& Vi DU 6: Cho hé phuong trinh { :
apx+y=>

1. Chang minh rfémg hé ludén c6 nghiém v6i moi ay, ap, b bat ki.

2. Hé c6 thé c6 vo s6 nghiém duoc khong?

& Vi DU 7: S& dung ba dinh 1i da biét tim ba hé phuong trinh tuong duong véi hé sau
xX—y=2
x—3y=8

& Vi DU 8: Gidi thich tai sao hai hé phuong trinh sau twong duong

2x—y=1 x—y=1
va 3.
3x_4y:2 x—y:

5

& Vi DU 9: Giai thich tai sao hai hé phuong trinh sau tuong duong

x+2y=2 _ [Bx+6y==6
va .
2x +4y =4 4x +8y =8

& Vi DU 10: Giai thich tai sao cac cap hé phuong trinh sau twong duong

a) g vall . b) T va Ty .
x—2y=+4 3x —6y =12 6x —4y =3 3x+3y=1

1. Bai tap tu luyén
& BAI 1: Hay xac dinh s6 nghiém ctia cdc hé phuong trinh sau (minh hoa bang do thi)

-3y =2 4x -3y =0
a) x 3/_ b) x 1/_
2x +y = 2. 3x +4y = 0.

& BAI 2: Hay xac dinh s6 nghiém ctia cac hé phuong trinh sau (minh hoa bang do thi)
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—3y=6 —y=06
3x — 9y = 3. 3x — 3y = 18.
& BAI 3: Hay xac dinh s6 nghiém ctia cac hé phuong trinh sau (minh hoa béng do thi)
Ox +4y = 8. x—2y=1
X > X . . » Y ~ N 3x — Yy = 1
& BAI 4: Bang do thi, chung té rang hé phuong trinh :
2x —ay = -3
a) Conghiém duy nhat véia = 2. b) V6 nghiém voia = §
& BAI 5: Biing db thi, chiing t6 riing hé phuong trinh 1 | 27~ °
: Ban i, ching t6 ran ng trin .
g do thl, chung 1o rang he p & 2x +4y = 6
a) C6 vd sb nghiém véia = 3. b) Vo nghiém véia # 3.
& BAI 6: Bang do thi, ching té rang cac hé phuong trinh sau luén ¢ nghiém duy nhat
2y=9 3x -2y =8
2) {x + 2y b) { x —2y
X = n. Yy =m.

2
R —y=5b
& BAI 7: Cho hé phuong trinh {a A
2ax —y=1>

1. Chiing minh rang hé ludn c6 nghiém véi moi a, b bat ki.
2. Hé c6 nghiém duy nhat khi nao?

3. Hé c6 vo so nghiém khi nao?

2x —y =1
& BAI 8: Xac dinh a dé hé phuong trinh sau c6 nghiém { x +y =2
ax —y = —3
& BAI 9: Str dung ba dinh 1i da biét tim ba hé phuong trinh twong duong véi méi hé sau
3y =2 =7
3x + 8y = 5. 3x + 4y = 25.
& BAI 10: Giai thich tai sao cac cap hé phuong trinh sau twong duong
2x+3y =7 2x +4y =8 3 =2 6x +2y =4
Xroy = va Y . b) Ty va Yy .
x+2y=4 y=1 2x +3y =6 y=2
& BAI 11: Gidi thich tai sao cac cdp hé phuong trinh sau tuong duong
— Y Y
) 2x—3y=1 | dx —6y =2 b) 2x +3y =6 . §+§_1
a va . v
6x —9y =3 x—éy 1 10x + 15y =2 4x + 6y =
8x +9y =11
C) = vaios oy .
2x—2y—3 16x +18y =3

& BAI 12: Tim gia tri ctia m dé cac cdp hé phuong trinh sau tuong duong

1 2x+3y=7 _ [x+y=3
va .
x+2y =4 2x —y=m

) x-|—2y:] . x—|—3y:2
: va :
2x +5y =3 3mx + (m* + 8)y = 4m + 2
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C. GIAI HE PHUONG TRINH BANG PHUONG PHAP THE

I. TOM TAT LI THUYET

Dé xay dung dugc thuat toan giai hé phuong trinh bac nhat hai 4n bang phuong phap thé, ching ta
bat dau vdi viéc gidi hé phuong trinh sau:
= 2x+y=7 (1)
x+3y=11 (2) @ Budc 1: Chon phuong trinh (1) va biéu dién
o an y theo x.
@ Xét phuong trinh (1) cta hé, ta bien doiy = )
7—-2x (3) & Budc 2: Thay biéu thic cta y vao phuong
trinh (2), roi tim gia tri caa x.
@ Thay (3) vao phuong trinh (2), ta dugc )
x+3(7-2x)=11<5x=10&x =2. & Budc 3: T}}ay gid tri ctia x vao biéu thic trong
budc 1 dé tim y.
™ Thay x = 2vao (3), tadugcy =7-2-2 & )
y=3. & Budc 4: Ket luan nghiém.
Vay hé c6 nghiém duy nhat (2;3).
Tir d6, dé giai hé phuong trinh bac nhat hai 4n bang phuong phap thé, ta thuc hién theo cac budc
sau:

@ Budc 1: Chon phuong trinh (1) va biéu dién an y theo x.
@ Budc 2: Thay biéu thitc ctia x vao phuong trinh kia rdi tim gia tri cua y.
@ Budc 3: Thay gia tri cia y vira tim dugc vao biéu thitc ctia x dé tim gia tri cta x.

& Budc 4: Két luan nghiém.

II. PHUONG PHAP GIAI TOAN

& DANG 1. Gidi hé phuong trinh

5x+3y=1 (1)

& Vi DU 1: Giaihé phuong trinh {Zx ty=-1 (2)

& Vi DU 2: (Bai 14/tr 15 -SGK)
Giai cac hé phuong trinh bang phuong phép thé
X {x+\/5y:0 (1) ) (2-V3)x—3y=2+5V3 (1)
V5x+3y=1-5 (2) Cax+y=4-2v3 (2)

& Vi DU 3: (Bai 15/tr 15 -SGK)
x+3y=1

Giai hé phuong trinh { ( 2 1) ey =2
a X+ 6y =2a

trong cac truon hop sau

1.a=-1 2.a=0 3.a=1
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& VI DU 4: (Bai 17/tr 16 -SGK)

Giai cac hé phuong trinh bang phuong phép thé
. V2x —V3y =1 ) x—2vV2y =15 (V2-1)x—y=V2
Clx+VBy =2 V2 +y=1-v10 > x4+ (V24+1)y =1

& Vi DU 5: (Bai 18/tr 16 -SGK)

by = —4
Cho hé phuong trinh {x oy
bx —ay = -5

1. Xac dinh cac hé s6 a va b, biét hé phuong trinh trén c6 nghiém la (1; —2).

2. Xac dinh cac hé s6 a va b, biét hé phuong trinh trén c¢6 nghiém la (\/E —-1; \/§>

, . mx +3y = —2
& VI DU 6: Cho hé phuong trinh <
m°x —6y =4

1. Giai hé phuong trinh v6i m = 2.

2. Tim gia tri ctia m dé hé phuong trinh c6 nghiém.

Nhan xét. 1. Nhu vdy, trong 10i gidi trén dé tan dung phép thé trong mot bai todn cd hai ciu héi chiing ta da
thuc hién theo 3 buoc:
& Budc 1: Bing phép thé, chuyén doi tinh chat ciia hé thanh tinh chit ciia phuong trinh.
™ Budc 2: Thuc hién ciu a)
™ Budc 3: Thuc hién ciu b).

DG chinh la cich thé hién rat phd bién khi hoc 1én cao.

2. Chiing ta déu di duoc biét ring, co thé thuc hién yéu cau ” Tim m dé hé phuong trinh c6 v6 s nghiém”
bing cich dva trén vi tri tuong doi gitia hai duong thing, cu thé’

™ Truong hop 1: Voi m = 0, hé phuong trinh c6 dang

Ox+3y=-2 [* twy
& )
Ox —6y =4

3
& Truong hop 2: Vi m # O thi diéu kién dé phuong trinh c6 v6 s6 nghiém la

ﬂ—_§—_g<:>l—_1<:>m—_2
m2 6 4 m 2 N

Viy vdim = 0 va m = 2 hé ¢6 v6 s6 nghiém.

Luwu y: Néu ta khong xét truong hop m = 0 ma chi kiém tra diéu kién dé phuong trinh cé vé s6 nghiém
m 3 2

m 6 4 o ,
thi khong dugc rit gon mau so. Khi d6, ta phdi bién d6i nhu sau
m 3 2 m

1 2
W:—E:—Z@W:—§<:>2m:—m em2-m)=0& o
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x+y=1 (1)
mx +2y =m

& Vi DU 7: Cho hé phuong trinh { (2)

1. Tim m dé hé phuong trinh c6 vo sb nghiém.

2. Tim m dé hé phuong trinh c6 nghiém duy nhéat. Tim nghiém duy nhat dé.

x+my=1 (1)

Vi DU 8: Cho hé ph trinh
& , o hé phuong trin {mx—y:—m 2)
1. Chung to réng vdi moi m hé phuong trinh ludn c¢6 nghiém duy nhét.

2. Tim gia tri cia m dé hé phuong trinh c6 nghiém (x;y) 1a mot diém thudc goc phan tu thir
nhat.

Nhan xét. 1. Trong chil dé 9, chiing ta da thuc hién ciu a) bang phwong phdp cong va & dé chiing ta can xét
hai truong hop m = 0 va m # 0. Con dbi véi phuong phdp thé thi khong can phdi nhu vdy, do chinh la
mot trong nhitng wu diém cila phuong phdp thé so véi phicong phdp cong.

2. Vi cdu b), chiing ta da sir dung mot trong cic két qud sau:

X, )& x>0vay > 0.

M (x,y) € P(
M (x,y) e P(II) & x <0wvay > 0.
M (x,y) € P(III) & x <0wvay <O0.
v M(x y)€P(IV) < x>0vay <0.
Tiép theo, chiing ta sé quan tdm tdi cdc hé phuong trinh dugc gidi nho kién thiic ciia hé phwong trinh bac nhat
hai dn (thuong duoc goi la cic hé phuong trinh quy vé hé phuong trinh bic nhat hai dn).
Trudc tién, la cdc hé phuong trinh duoc chuyén vé hé phuong trinh bic nhat hai dn bing phép bién ddi tuong
duong.

X 2
» - = — 1
& VI DU 9: Giai hé phuong trinh {y 3 (1)

4x -3y =-2 (2)

, — =1
& Vi DU 10: Gidi hé phuong trinh {y 1=
2x —y =1
, o fax+ry=4 (1)
& V1 DU 11: Giai hé phuong trinh {
Preene x—2=3 (2)

Nhan xét. 1. Nhu vdy, vdi viéc sir dung phuong phdp thé chiing ta da chuyén duoc hé phuong trinh vé mot
phuong trinh chita dau tri tuyét doi.

2. Tht nhién, chiing ta ciing cé thé sir dung phuong phdp cong dé gidi biang viéc chuyén doi hé ban ddu thanh
2 = =
hai hé x+y=4 o 2x+y =4
x—2y=3 x—2y=-3.
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& Vi DU 12: (Bai 19/tr 16 - Sgk)
Biét rang da thitc P (x) chia hét cho da thitc x — a khi va chi khi P (a) = 0. Hay tim cac gia tri
ctia m va n sao cho da thitc sau dong thai chia hét cho x + 1 va x — 3.

P(x) =mx®+ (m—2)x*> — (3n —5) x — 4n.

2x% 4+ 3y =17

& VI DU 13: Giai hé phuong trinh §
3x° =2y =26

Vx+3y=+v3x—1

& VI DU 14: Giai hé phuong trinh
Sx—y=9

Nhan xét. & Trong l0i gidi trén, viéc bién doi phuong trinh thir nhat ta da sit dung phép bién doi tuong

duong da bict I
A= Jolx g(x) >0
Vi = Ve e (502

& Tiép theo, chiing ta sé quan tam dén cic hé phuong trinh dugc chuyén vé hé phuong trinh bic nhit bang
cdch dat dn phu.

& Vi DU 15: Giai hé phuong trinh

=1 +]y—1[=2

VI DU 16: Giai hé phuong trinh
& : 1ai he phuong trin {4]x—1]+3|y—1|:7

3Vx—1+27=13

& Vi DU 17: Giai hé phuong trinh
P & {2\/ x—1-/y=4

& DANG 2. S&r dung hé phuong trinh gidi todn

, 26—y =6 26—y =6
& Vi DU 1: Cho hai hé phuong trinh {3§ +1}j —, (va {yx: ni/ (11).

Xac dinh m sao cho hai hé phuong trinh trén tuong duong.

& Vi DU 2: Véi gia tri nao ctia m thi hai phuong trinh sau c6 nghiém chung 2x? +mx —1 =0
vamx? —x+2=0.

Nhan xét. Loi gidi trong vi du trén, chinh la phwong phdp hidu qud dé thuc hién yéu cau "Tim diéu kién ciia
tham so dé hai phuong trinh bic hai ¢ nghiém chung”, dang todn nay chiing ta sé gip lai trong chuong sau.
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1. Bai tap tu luyén
& BAI 1: St dung phuong phap thé gidi cic hé phuong trinh sau va minh hoa nghiém bang doé thi

3x+5y=1 2x — 3y = —6
2x +y = —4 —4x —6y =12
0 x+y d) X+ 2y
2x — 3y =12 5x =3y =3
& BAI 2: Giai cac hé phuong trinh sau
Xy,
3x +4y = —4 x—y=5 4 6
a) b) <)
12x+ 16y —5=0 (x=2)(y+3)=3+uxy YL Y _g
8 3

& BAI 3: Xac dinh ham sb6 y = ax + b biét rang do thi ham s6 d6 di qua diém A (1;2) va cat truc
tung tai diém c6 tung do bang 1.
& BAI 4: Lap phuong trinh dudng thang di qua hai diém

a) A(0;3)vaB(1,2) b) A(1;6) va B(2;0) c) A(—3;14)vaB(2;,—-1)

. A . x+my=11 (1)
BAI 5: Cho hé phuong trinh
& o0 hé phuong trin {5x—3y=m+1 )
1. Giai hé phuong trinh v6i m = 2.
2. Tim gi4 tri ctia m dé hé phuong trinh trén c6 nghiém.

. 3 5p=1 (1
8 BAI 6: Cho hé phuong trinh 4>+ Y (1)
2x+my =—4 (2)
1. Giai hé phuong trinh v6i m = 2.
2. Tim gi4 tri ciia m dé hé phuong trinh trén c6 nghiém duy nhét.

. -3y = 1
& BAI 7: Cho hé phuong trinh x—3y=m (1)
—3x+9y=-12 (2)
1. Tim gia tri cia m dé hé phuong trinh c6 vo s6 nghiém.
2. Tim gid tri ctia m dé hé phuong trinh vo nghiém.

X 2y=5 (1
& BAI 8: Cho hé phuong trinh ey (1)
2x+y=m (2)
1. Tim gia tri cia m dé hé phuong trinh c6 mot nghiém duy nhét.
2. Tim gid tri ciia m d€ hé phuong trinh c6 v6 s6 nghiém.

3. Tim gié tri ctia m dé hé phuong trinh vo nghiém.

x—my=m (1)

& BAI 9: Cho hé phuong trinh {mx +y=1 (2)

1. Chtng t6 rang véi moi m hé ludn c6 nghiém.
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2. Tim gid tri ctia m dé hé c6 nghiém (x,y) 1a mot diém thudc goc phan tu thu 1.

. —y=2
& BAI 10: Cho hé phuong trinh {;x _yzy _q (D
Xdac dinh m d€ hé phuong trinh (I) truong duong vdi hé phuong trinh sau
2x —2y =m 2x —my = 4
a) ' o (%) b) 4 B ()
3x -2y =9 (m+1)x—2y=9
& BAI 11: Giai cac hé phuong trinh
=2 2x —y =1 -yl =12y - 11
o 41X T py I3V o I 1F-vI=12
|2x —3y| =1 lx —y| =2y — 1] 2x—y=1
& BAI 12: Gidi cac hé phuong trinh
— 1=0 2y =3
o [l-u+ b |1l +21
2x—ly|—1=0 7x +5y =2

& BAI 13: Véi gia tri nao ctia m thi hai phuong trinh sau c6 nghiém chung

mx24+x+1=0 va x24+mx+1=0

D. GIAI HE PHUONG TRINH BANG PHUONG PHAP CONG

. TOM TAT LI THUYET

Dé xay dung duoc thuat toan giai hé phuong trinh bac nhat hai 4n bang phuong phép cong, ching
ta hay bat dau véi viéc giai hé phuong trinh sau:

2x+y=7 Budc 1 Bién d6i hé s6 ctia an x trong hé bang nhau, bang cach
{ x+3y =11 nhan phuong trinh thi hai véi 2.

Lan lugt thyc hién cac phép bién ddi hé vé dang:

2x+y=7 Bude 2 Trir theo vé hai phuong trinh dé khir 4n x va thu dugc
2x + 6y = 22 moét phuong trinh chi chaa .
=5y =-15 Budes, Giai phuong trinh chi chita &n y, dé tim gia tri ctia y.
2x+y =7
y=3 Budc 4 Thay gia tri cia y vao phuong trinh con lai, dé duoc
2ty=7 5 mot phuong trinh chi chira 4n x.
y=3 Budc5 Giai phuong trinh chi chita an x, rdi két luan vé
And 2x13—=7 nghiém cua hé.
N x=2
y=3.

Vay hé c6 nghiém duy nhat (2;3).
Tir d6, dé giai hé hai phuong trinh bac nhat hai 4n bang phuong phép cong, ta thuc hién theo cac
budc sau:
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Budc 1: Bién d6i dé cac hé sb clia mot an (gid st x) 6 gid tri tuyét d6i bang nhau.

Budc 2: Cong hodc trir tirng vé ctia hai phuong trinh dé khir an x.

Budc 3: Giai phuong trinh tim gia tri cta y.

Budc 4: Thay gia tri y vira tim dugc vao mot trong hai phuong trinh ban dau dé tim gia tri cua x.
Budc 5: Két ludn nghiém ctia hé phuong trinh.

/N Chiiy

1. Dé cho gon l0i gidi, thong thuong cdc budc 3 va budc 4 dugc két hop lai vdi nhau.

2. Trong mét vai truong hop, budc 1 va budc 3 khong can thuc hién, vf du:
) x—=3y=1 N 3x =12 N x=4 o x=4
a
2x +3y =11 x—3y=1 4-3y=1 y=1
2x —y =3 =2 =2 =2
b) *Y & * & * & *
x—y=1 x—y=1 2—-y=1 y=1

II. CAC DANG TOAN

& DANG 1. Gidi hé phuong trinh

& VI DU 1: Gidi cac hé phuong trinh sau:

2 {3x+4y:18 b V3x—V2y=1
4x —3y = —1 V2x +3v/3y = 4V/6.

Nhan xét. Nhur vdy, trong 10i gidi trén:

1) Qua vi du trén, cic em hoc sinh hiéu thém rang viéc nhin hé so d¢ mot dn trong hé cé hé s6 bing nhau hojc
doi nhau, trong nhiéu truong hop can thuc hién phép nhin & cd hai phuong trinh ciia hé (trong vi du la 3
va 4 cho moi phuong trinh).

2) O ciub), ta cin nhin hai phuong trinh cua h¢ theo thit tu vdi V2 v \/3 mdi nhin duwgc hé s6 ciia x trong
hé la bang nhau.
Trong thuc té, chiing ta sé gip dang todn can thuc hién theo hai budc:
Buéc 1: Thiét lip hé phuong trinh;

Budc 2: Gidi hé nhdn duoc trong budc 1.

& Vi DU 2: Gii cac hé phuong trinh sau:

) V2 -3y =1 b 5xvV3 +y =2V2
| 2x+y\/§=—2 x\/g—y\/E:Z
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, =1
& Vi DU 3: Cho hé phuong trinh {x oy
mx —y = —m.

1. Ching té rang véi moi m hé ludn c6 nghiém duy nhat;
2. Tim gid tri ctia m dé hé c6 nghiém (x;y) thtamanx < 1vay < 1;

3. Tim hé thic lién hé gitra cac nghiém x va y khong phu thudc vao m.
/N Chii i,

1) Trong loi gidi cdu a), néu chiing ta khong xét riéng truomg hop m = 0 va m # 0 sé vi pham phép bién doi
tuong duong.

2) Trong pham vi kién thitc THCS, kho cd thé gidi thich mot cdch ddy dii cho cdc em hoc sinh hiéu dugc tai sao
lai c6 durge nhin xét vé x* + y?. Tuy nhién, di vdi cdc em hoc sinh thuc sy mudn ning cao kién thirc thi
hiy tham khdo cuén Phwong phdp gidi todn dai sé ciia Lé Hong Ditc do NXB Ha Noi dn hanh.

& Vi DU 4 Cho hé phuong trinh {;;’fg _ i 1

1. Giai hé phuong trinh véim = 1;

2. Chung to réng v6i moi m # £1 hé luén c6 nghiém duy nhat;

3. Tim gia tri ciia m dé nghiém duy nhét (x;y) cta hé théa man x + y < 0;

4. Tim m nguyén dé hé c6 nghiém nguyén duy nhat.

x 3
& VI DU 5: Giai hé phuong trinh {y T2
3x — 2y =5.

Nhan xét. Han cic em hoc sinh ciing thiy, & dang ban dau hé phwong trinh trong of du trén khong phdi la
hé phuong trinh bic nhét hai dn. Tuy nhién, chi can mot vai phép bién doi don gidn chiing ta da chuyén duoc
vé hé bic nhat hai dn, dé'tir do sit dung phuong phdp cong dé tim nghiém.

& VI DU 6: Gii cac hé phuong trinh:

) {2(x+y)+3(x—y):4 b) {2(x—2)+3(1+y):—2
(x+y)+2(x—y) =5 x —

& Vi DU 7: Giai cac hé phuong trinh

1 1 1 1

S =1 — =2
2) X oy b) x—2 y-—1

§+L_L—5 2 —3 =1

x oy x—2 y—1 7
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& Vi DU 8: Tim gia tri ctia m dé cac cdp hé phuong trinh sau tuong duong:
=7 —y= 3y =2 2y =1
2) x+y M oy=m b) x + 3y v x+2y
3x +4y =25 x—y=-1 3x+8y =5 2x +my = 2.

Nhan xét. Nhu vdy, v6i yéu cau “Tim diéu kién ciia tham sé dé hai hé phuong trinh tuong duong” trong
triong hop cd nghiém duy nhdt chiing ta nhat thiét phdi thuc hién budc thir lai, bdi khi hé thit nhat c6 nghiém
duy nhat (xo;yo) con hé thit hai cé v6 s6 nghiém va nhin (xo; yo) lam mot nghiém thi hai hé khong thé duoc
goi la tuong duong.

& DANG 2. S&r dung hé phuong trinh gidi todn

& Vi DU 1: X4c dinh a va b dé€ do thi ctia ham s6 y = ax + b di qua hai diém A va B trong mdi
truong hop sau:

a) A(2;—2) va B(—1;3); b) A(—4;—-2)va B(2;1);

) A(3;—1) va B(—3;2); d) A (v/3;2) va B(0;2).

/N Chii Y. Chiing ta déu da biét, moi duong thang trong mdt phang déu cé phuong trinh dang ax + by = c,
vdi a, b khong dong thoi bing 0 va mot duong thang duoc hoan toan xdc dinh khi biét hai diém phan biét thugc
né. Vi du tiép theo sé minh hoa cich lap phuong trinh duong thing di qua hai diém.

& Vi DU 2: Lap phuong trinh dudng thang di qua hai diém A(—2; —6) va B(4;3).

& Vi DU 3: X4c dinh cac hé s6 a, b cia phuong trinh ax? — x + b = 0, biét n6 c6 hai nghiém
X1 = —2vaxp, =3.

& VI DU 4: Ta biét rang mot da thitc bang 0 khi va chi khi tat cd cdc hé s6 ctia n6 bang 0. Hay
tim cdc gia tri ctia m va n dé da thuc sau (v6i bién s6 x) bang da thuc 0:

P(x) = (3m —5n+1)x + (4m —n — 10).

& Vi DU 5: Cho da thirc f(x) = ax® — (2 — a)x® + (5 — 3b)x — 4b.
1. Xac dinh cac hé sb a, b ctia da thic, biét n6 chia hét cho x — 3 va x + 1.

2. Véia, b tim dugc & trén, hay phan tich da thuc f(x) thanh nhan ta.

Nhan xét. D¢ thuc hién duoc oi du trén, chiing ta da sir dung tdi két qud: “Mot da thitc f(x) chia hét cho
x — a khiva chikhi f(a) =0.”

III. BAI TAP LUYEN TAP

& BAI 1: Giai cac hé phuong trinh sau:
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2 y=9 2y =20 2 7y=1 3 S5y =9
3x—y =2 3x —2y =12 3x +5y = —4 2x — 4y = —5.

& BAI 2: Giai cac hé phuong trinh sau:

x 2 v +2x—8 s
a) {3/ 3 b) y
x+y=10 x+y = 10.
& BAI 3: Giai cac hé phuong trinh sau:
5,34 S T
X oy x+3 y-—2

a) b)
2.1 o 7 308
x Yy x+3 y—-2

& BAI 4 Choham sby = ax + b. Xac dinh cac hé sb a, b cia ham s6, biét rf?mg do6 thi ham sb ctia n6

di qua hai diém

a) A(1;3) va B(3;2);

b) A(1;—1) va B(3;3).

& BAI 5: Lap phuong trinh dudng thang di qua hai diém

a) A(1;3)vaB(3;2);

b) A(1;—1) va B(3;3).

& BAI 6: Cho phuong trinh ax? — x + b = 0. Xac dinh cdc hé sb a, b cia phuong trinh, biét n6 c6 hai

nghiém

a) xy=1vax, =3

b) x1 = —3vaxp, =2.

& BAI 7: Cho da thuc f(x) = x® — ax? + bx — a. Xac dinh cac hé s6 a, b ctia da thtic, biét n6 chia hét

chox —1vax—3.

. =0
& BAI 8: Cho hé phuong trinh {x my

mx+y=m+1.

1. Chung to rfing voi moi m hé ludn c6 nghiém duy nhat;

2. Tim gi4 tri ctia m dé hé c6 nghiém (x;y) thbamanx < 1vay < 1.

\ —my =0
& BAI 9: Cho hé phuong trinh {x "

1. Giai hé phuong trinh v6i m = —1;

mx —y =m+1.

2. Chiing t6 rang v&i moi m # 41 hé ludn c6 nghiém duy nhat théaman x —y = 1;

3. Tim gia tri ciia m dé nghiém duy nhét (x;y) cta hé théa man x> — y? < 0;

4. Tim m nguyén dé hé c6 nghiém nguyén duy nhat.
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E. GIAI BAI TOAN BANG CACH LAP HE PHUONG TRINH

I. TOM TAT LI THUYET
Dé gii bai toan bang cach bang cach 1ap hé phuong trinh, ta thuc hién cac budc sau:
1. Lap hé phuong trinh.

& Chon cac 4n va xac dinh diéu kién thich hgp cho 4n. Chu y phai ghi 16 don vi ctia 4n.
@ Biéu thi cac dai lugng chua biét khac theo an.
& Dua vao cac dir kién va diéu kién ctia bai toan dé lap hé phuong trinh.

2. Giéi hé phuong trinh.
3. Thit lai, nhan dinh két qua va tra 1oi.

Céac bai toan dugc dua ra thuong roi vao mot trong 5 dang sau:
1. Bai toan chuyén dong.

Bai todn vé s6 va chit so.

Bai toan voi nudc.

Bai todn ve ti sO va quan hé gitra cac so.

S N

Bai toan vé phan tram - nang suat.

II. CAC DANG TOAN

& DANG 1. Béi todn chuyén déng

& VI DU 1: Mot 6 t6 du dinh di tir A dén B trong mot thoi gian nhat dinh. Néu xe chay véi
van tdc 35km/h thi dén cham mat 2 gio. Néu xe chay vdi van toc 50km/h thi dén sém hon 1
gio. Tinh quang duong AB va thoi gian du dinh di luc dau.

YA Nhén xét: Nhu vdy trong 10i gidi ciia vi du trén, ta thay:

1. Chiing ta lua chon hai én x, y tuong 1ng cho hai gid tri can tim la d¢ dai quang duong AB va thoi gian
du kién.

2. Vigc thiét lap cdc phuong trinh (1) va (2) dua trén phép so sanh thoi gian tdi dich vdi thoi gian du kién.
Tuy nhién, ciing c6 thé ldp ludn theo kiéu khdc, cu thé*

& Néu xe chay vdi van toc 35km/h thi dén chim mat 2 gio, tirc la s6 thoi gian chay bing x + 2, do do:
35(x +2) =y, (vdn toc x thoi gian = quang duong).

& Néu xe chay vdi vin toc 50km/h thi dén sém hon 1 gio, tic la s6 thoi gian chay bang x — 1, do dé:
50(x — 1) =y, (vdn toc x thoi gian = quang duong).

3. Loi gidi dugc trinh bay thanh ba phan ddc ldp nhau, véi muc dich minh hoa dé gitip cdc em hoc sinh
hiéu duoc cdch trinh bay bai todn theo thugdt todn da dugc chi ra. Tuy nhién, ké tir cdc vi du sau chiing
ta khong can phéan tich nhu viy ma chi yéu cau cdc em hoc sinh khi doc phdi biét minh dang & budc nao.
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& vi DU 2: Luc7 gi0 mot nguai di xe mdy khoi hanh tir A véi van toc 40km/h. Sau d6, lic 8
it 30 phit, mot ngudi khac cling di xe may tir A dudi theo v6i van toc 60km /h. Héi hai ngudi
gdp nhau lic may gio?

YA Nhén xét: Nhu vdy, trong 10i gidi ciia vi du trén ta thay:

1. Cho du bai todn chi yéu cau “Tim thoi diém hai nguoi gip nhau "tuong iing véi mét dn xong chiing ta
lai lya chon hai dn (mot dn dugc dé xudt) dé chuyén bai todn vé hé phuong trinh bic nhit hai dn. Khi do:

& Phuong trinh (1) dugc thiét lgp dua trén chuyén dong ciia nguoi thir nht.
& Phuong trinh (2) dugc thiét lgp dua trén chuyén dong ciia nguoi thit hai.

2. Déhoc sinh ti¢n so sdnh, sau ddy sé la 10i gidi khi ta lua chon hudng lgp phuong trinh.
Gid stk diém ho gip nhau la B. Goi quang duong AB la x, diéu kign x > 0.
Suy ra:

& Thoi gian nguoi thit nhét di tir A dén B Ia %.
& Thoi gian ngui thit hai di tir A dén B I %
Vi nguoi thit nhat di sau nguoi thit hai 1 gio 30 phiit nén ta co:

X 3
E_@—i—z@Bx 2x + 180 < x = 180.

Vay diém gip nhau ctia hai nguoi cdch A la 180km.
Dé di duoc quang duong nay:

& Nguoi thir nhat phdi di mat % = 4 (gi0).
ooy e a2z 180 .\
& Nguoi thit hai phdi di mat w0 - 3 (gi0).

Viy ho gip nhau lic 11 gio 30 phiit.

& Vi DU 3: Hai ngudi & hai dia diém A va B cach nhau 3.6km, khdi hanh cting mét lic, di
ngugc chiéu va gidp nhau d mot dia diém cach A 1a 2km. Néu ca hai ciing gitt nguyén van toc
nhu trong trudng hop trén, nhung ngudi di chdm xuat phat trude ngudi kia 6 phut thi ho sé
gdp nhau & chinh gitta quang dudng. Tinh van toc ciia mbi ngudi.

& VI DU 4: Hai cano cung khoi hanh tir bén A va B cach nhau 85km, di ngugc chiéu nhau.
Sau 1 gio 40 phut thi gdp nhau. Tinh van tbc riéng cua mdi cano. Biét rang cano di xudi 1én hon
van toc riéng ctia cano di ngugc 9km/h va van toc nude 1a 3km /h.

/N Chii : Néu thay gia thiét “Viin téc riéng ciia cano di xuéi [6n hon vin téc riéng ciia cano di nguoc 9km/h
"bang “Vian toc cano di xudi ldn hon vdn toc cano di ngugc 9%km/h "thi phuong trinh ducgc minh hoa bang

(x+3)—(y—3)=9< x—y=15.

x—y=15 x =33
= .
x+y=>51 y=18
Viy vén toc riéng ciia cano di xudi bing 33km/h, van toc riéng ciia cano di ngugc bang 18km/h.

Khi do, hé phuwong trinh cé dang {
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& Vi DU 5: Hai vat chuyén dong déu trén mot dudng tron dudng kinh 20cm, xuat phat cung
mot luc, tir cing mot diém. Néu chuyén dong cting chiéu thi ci 20 gidy chung lai gap nhau.
Néu chuyén dong nguoc chiéu thi ct 4 gidy ching lai gdp nhau. Tinh van toc ctia méi vat.

& Vi DU 6: Tim s6 c6 hai chit s6, biét rang tong ctia chit s6 hang don vi va hai lan chit s6 hang
chuc bang 10. Ngoai ra, néu ddi chi s6 hang chuc va hang don vi cho nhau thi sé dugc s6 moi
nho hon so ban dau 18 don vi.

/N Nhin xét: Nhu vdy, trong 16i gidi ciia vf du trén ta thiy

1. Cho dix bai todn chi yéu cau ching ta di tim mot s6 cd hai chit s6 (diéu nay c6 thé khién hoc sinh hiéu
nhdm ring chi cé mot dn) nhung can hiéu ring, s can tim duoc xdy dung tir hai thanh phan. Do dd,
chiing ta lua chon hai dn x, y tuong 1ing cho chit s6 hang chuc va chit s6 hang don vi. Va vi ching la
cdc chit s dai dién nén phdi thudc tip 0,1,2,...,9 xong & ddy khong thé' la chit s6 0 bdi cic s6 Ox, Oy
khong phdi 12 s6 c6 hai chik sé.

2. Vigc thiét lgp phuong trinh (1) la don gidn, con dbi vdi phuong trinh (2) chiing ta can tdi kién thic vé
biéu dién sb, cu thé:
xy =10x +y

xyz = 100x +10y + z, ...

& Vi DU 7: Tim mot s6 c6 hai chit s6. Biét rang chit s6 hang chuc 16n hon chi s6 hang don vi 6
don vi. Néu viét xen chit s6 0 vao gitra chit s6 hang chuc va chit s6 hang don vi thi s6 tu nhién
do tang 720 don vi.

& DANG 2. Bdi todn voi nuéc

& Vi DU 1: Mot may bom mudn bom nude day bé trong mot thoi gian quy dinh thi méi gic
]. 2
phai bom 10m>. Sau khi bom dugc 3 bé, nguoi cong nhan van hanh may cho hoat dong voi

cong suat 15m3/h. Do vay, so véi quy dinh bé duge bom day trude 48 phut. Tinh thé tich ctia
bé.

YA Nhén xét: Nhu vdy, trong 10i gidi ciia vi du trén ta thay:

1. Cho du bai todn chi yéu cdu tinh “Tinh thé tich ciia bé ", tuwong 1ing vdi mot dn, xong chiing ta lai lua
chon hai dn (mét dn duogc dé xudt) dé chuyén bai todn vé hé phuong trinh bdc nhat hai én. Khi do:

& Phuong trinh (1) duoc thiét lap dua trén quy dinh chung.
& Phuong trinh (2) dugc thiét lgp dua trén viéc thuc hién bom trong thic té.

2. Béhoc sinh tién so sanh, sau ddy sé la 10i gidi khi ta lya chon hudng 1dp phuong trinh:
Goi thé'tich ciia bé'la x (m3), diéu kién x > 0. Suy ra

& Thoi gian du dinh dé bom ddy bé la %

=

1

1 X . ) X
“ s - A~ M e . X RN 2. 3 A A - - = s
™ Vi 3 bé (bang 3 ) bom theo quy dinh moi gio' phdi bom 10m°> nén mat 310~ 30 (gio.)

2 s 2 . A oo ooz 2x 1 2x
™ Voi 3 bé con lai (bang ?x), cong sudt ciia mdy la 15m3/h nén mat ?x BT ﬁ (gi0).
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Lo N 2
Viy thoi gian thuc te dé bom day bé la % + é
Vi so vdi quy dinh bé dugc bom dady trudc 48 phiit nén ta cé phuong trinh:

X <x 2x

12
o %+E):—<:>2x:72<:>x:36, thoéa man.

15

Vay thé'tich ciia bé nudc la 36m>.

¥ . N - N 2 N A ~ 2 A s ~ N 4 [N X
& VI DU 2: Hai voi nudc cung chay vao moét bé nudce can (khong c6 nudce) thi sau 45 gio day
¢ A - A 2 2 ) - A N [EN 2. 2 A N e , . N 6 PN ~
bé. Neu lic dau chi mo voi tha nhat va 9 gio sau moi md thém voi thit hai thi sau 5 gl nia

mdi day bé. Hoi néu ngay tir dau chi md voi thit hai thi sau bao 1au sé day bé.

& Vi DU 3: Hai voi nudc cting chdy vao mot bé khong cé nudc thi sau 1 gidy 20 phit sé day.

Z Z X 2 2 2.
Neu m¢ voi thir nhat chay trong 10 phut va voi thit hai chay trong 12 phut thi day G bé. Hoi
mdi voi chdy mot minh thi sau bao 1au méi day bé?

AN Nhdn xét: Nhu vdy, thong qua hai cich gidi ciia vi du trén ta thiy:

1. ViGi cdch 1, viéc lya chon dn théng qua cdc gid tri can tim gitip cho cdch dit vin dé khd tuong minh. Tuy
nhién, chiing ta lai phdi doi mdt vdi mot hé phiic tap (6 d6 can sir dung phuong phdp ddt dn phu dé gidi).

2. Vi cdch 2, viéc lya chon dn théng qua gid tri trung gian can cd duoc nhiing kién thitc danh gid ding
dan, xong sé gitip chiing ta thu dugc 1 hé don gidn.
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Chuong2 [ HAM SO Y = AX2. PHUONG TRINH BAC
HAI MOT AN SO

A. HAM SO Y = AX?, (A #0)

I. TOM TAT Lf THUYET
Ham s6 y = ax?, véia # 0,

1. Tap xac dinh ctia ham s6 1a R.

2. Tinh chat bién thién ctia ham sb:

& Néua > 0, ham s6 nghich bién trong R_, dong bién trong R va bang 0 khi x = 0.
& Néua < 0, ham s6 dong bién trong R_, nghich bién trong R va bang 0 khi x = 0.

II. PHUONG PHAP GIAI TOAN

& Vi DU 1: Hay néu tinh chat bién thién ctia cac ham s6 sau:

a) y = 8x2. b) y = —%xz.

%xz.
1. Hay lap bang tinh céac gia tri f(—4), f(—2), f(0), f(2), f(4) va rat ra nhan xét.

& Vi DU 2: Chohamsby =

2. Tim x biét f(x) =1, f(x) =2 — /3.

& Vi DU 3: Mot vat roi & do cao so v6i mat dat 1a 100 m. Quang dudng vat chuyén dong s
(mét) ctia vat roi phu thudc vao thoi gian ¢ (gidy) bdi cong thire S = 412,

1. Sau 1 gidy, vat nay cach mat dat bao nhiéu mét? Tuong tu sau 2 gidy?

2. Héi sau bao lau vat nay tiép dat?

& Vi DU 4 Chohamsbéy = (2m — 4)x? véia = 2m — 4 # 0. Tim gid tri cta m dé
1. Ham s6 nghich bién.
2. Cogiatriy =9 khix = 3.
3. Ham s6 c6 gia tri nho nhat 1a 0.

4. Ham s6 c6 gia tri 16n nhat 1a 0.

/N Chii y: Trong 10 gidi cdu c) va d), chiing ta da sit dung tinh chit x* < 0.

27
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& Vi DU 5: Choham sby = f(x) = ax?, véia # 0.
1. Ching minh rang f (kx) = k*f(x).

2. Tim k dé hé thuc trong cau a) con ding v6i ham s6 y = g(x) = ax? + b, véi b # 0.

1. Bai tap tu luyén

& BAI 1: Hay néu tinh chat bién thién ctia cdc ham sb sau

a) y = 3x2. b) y = —;xz.
9) y:<4—2\/§)x2. d)y = (m*+1)x2

e) y=(m—1)x2
& BAI 2: Cho ham sb y = 2x?
1. Hay lap bang tinh cac gia tri f(—5), f(—3), f(0), f(3), f(5) va rut ra nhéan xét.
2. Tim x biét f(x) =8, f(x) = 6 — 4V/2.
& BAI 3: Chohamsby = (m? — 3m + 2) x*. Tim gia tri m dé
1. Ham s6 dong bién véi x > 0.
2. Cogiatriy = 8khix = 2.
3. Ham s6 c6 gia tri nho nhét 1a 0.
4. Ham sb c6 gid tri 16n nhat 1a 0.

& BAI 4: Luc F cta gi6 khi thdi vudng géc voi canh budm ti 1é thuan vé6i binh phurong ctia van toe v
clia gi6, tic 1a F = av? (a 1a hang s6). Biét rang khi van toc gi6 bang 2 m/s thi luc tac dong lén canh
budm ctia mot con thuyén bang 120 N.

1. Tinh hang sb a.
2. Hoi khi v = 10 m/s thi lyc F bang bao nhiéu? Ciing cau héi khi v = 20 m/s?

3. Biét rang canh budm do chi c6 thé chiu duge mot ap luc téi da 1a 12000 N, hoi con thuyén c6
thé di trong gio bao vdi van toc gi6 90 km/h hay khong?

B. POTHIHAM SO Y = AX% A #0

I. TOM TAT LI THUYET
1. D6 thi ham s6 vy = ax?,a # 0

D0 thi ctia ham s6 y = ax?, v6i a # 0 1a mot dudng Parabol:
& C6 dinh 1a gbc toa do O(0;0).
@ C6 truc dbi xing 1a Oy.
& Néua > 0, do thi ham s6 ndm phia dudi truc hoanh va nhan diém O la diém “thap nhat ”.

& Néua < 0, dd thi ham s6 ndm phia dudi truc hoanh va nhan diém O 1a diém “cao nhat ”.
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2. Cach vé do thi

Dé vé do thi ham s6 y = ax?, a # 0 ta di lay 5 diém:
@ Diém O(0;0).
& Cap diém A;, Ay ¢6 hoanh do déi xing qua O.
& Cap diém By, B c6 hoanh do déi xing qua O.

Nobi cac diém By, By, O, A1, A; theo dudng cong ta nhan duge do thi ctia ham s

B Y B Y O X
! e 211 112

| ! ——J--NA

; | AT

I ! | :

| | | |

I ! !

AT | :

! ! | ox ) :

I I L ! B1 ,,,,,,,,,,,, B2
-2 -1 o1 2 —4

II. PHUONG PHAP GIAI TOAN

& Vi DU 1: Chohamsby = }Ixz.

1. Vé do thi ham s6.

39

2. Cacdiém A(0;0), B(2;1),C <§; 16

), D(3;4) c6 thudc d6 thi ham sb khong?

& Vi DU 2: Chohamséy = f(x) = x2
1. Vé dd thi cia ham s6 doé.
2. Tinh cac gia tri f(—8), f(—1,3), f(—0,75), f(1,5).
3. Dung db thi dé udc lugng cac gid tri (0,5)%, (—1,5)%, (2,5)2.

4. Dung d6 thi dé udc lugng vi tri cac diém trén truc hoanh biéu dién cac s6 v/3, /7.

& Vi DU 3: Chohamsb y = —0,75x2. Qua do thi ctia ham s6 d6, hay cho biét x tang tir —2 dén
4 thi gia tri nho nhat va gia tri 1on nhat ctia y 1a bao nhiéu?

& Vi DU 4 Chohamsby = (m — 1)x?
1. Xac dinh m dé dd thi ham s6 di qua diém A(1; —1). V& dd thi ham s6 vira tim dugc.
2. Tim diém thudc parabol néi trén c6 hoanh d¢ bang 5.
3. Tim diém thudc parabol néi trén c6 tung do bang —4.

4. Tim diém thudc parabol néi trén c6 tung do gap doi hoanh do.
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& Vi DU 5: Cho parabol (P) : y = 2x?
1. Trén cing mot hé truc toa do vé (P) va cac duong thang x = —2,x =0, x =2,y = 8.
2. (P) cat méi duong thang trén tai may diém? Xac dinh cac toa do giao diém do.

3. Duong thang x = m c6 thé khong cat (P) hodc cat (P) tai hai diém phan biét khong? Vi
sao?

4. Bién luan theo n vi tri tuong ddi cta dudng thang y = n véi (P).

. £ 1
& Vi DU 6: Cho hai ham sby = gxzvéy: —x+6

1. Vé do thi cic ham sb nay trén cung mot mat phéng toa do.

2. Tim toa do giao diém hai d6 thi do.

& Vi DU 7: Cho phuong trinh x> —x —2 =0
1. Giai phuong trinh.
2. Vé hai do thi Y= x2 va Yy = x + 2 trén cung mot truc toa do.

3. Chung to r?ang hai nghiém tim dugc trong cau a) la hoanh do giao diém ctia hai do thi
do.

, . . 1 1
& VI DU 8: Ve do thi ctia haiham so y = sz vay = — sz trén cung mot hé truc toa do.

1. Qua diém B(0;4) ké duong thang song song vdi truc Ox. N6 cat do thi ctia ham sb y =
1 . . S
sz tai hai diém M va M’. Tim hoanh d6 ctia M va M.
R ) 1 . N . A e P
2. Tim trén do thi chia ham so y = —sz diém N c6 cung hoanh do6 v6i M, diém N’ ¢6 cung
hoanh do véi M’. Puong thang NN’ ¢6 song song véi Ox khong? Vi sao? Tim tung do
ctia N va N’ bang hai cach:
& Udc lugng trén hinh ve.
@ Tinh toan theo cong thiic.

. 4 1
& VI DU 9: Chobahamsoy = Exz, y=x%y=2x?

1. Vé do thi ctia ba ham sb nay trén cing mot mét phfing toa do.

2. Tim ba diém Ay, By, By ¢6 cting hoanh d6 x = —1,5 theo tht tu nam trén ba do thi. Xdc
dinh tung do tuong ung ctua chung.

3. Tim ba diém Aj, By, B c6 cing hoanh do x = 1,5 theo thit tu ndm trén ba dé thi. Kiém
tra tinh d6i xing ctia A1 va Ay; By va By; C; va Cy.

4. V&i mbi ham sb trén, hay tim gia tri cdia x dé ham s6 d6 c6 gia tri nhd nhat.
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& Vi DU 10: Cho cachamsby = f(x) =x%,y=g(x) =x* -6,y = h(x) = x> +5
1. Tim tap xac dinh ctia ba ham sb trén.
2. VGi x = —2;0;1;2;3 hay tinh cac gia tri tuong ung cda f(x), h(x), g(x).

3. Conhan xét gi vé gid tri cia cac ham s f(x), h(x), ¢(x) tng véi cling mot gia tri ctia bién
s0 x, tir d6 dua ra két luan vé do thi cic ham sy = f(x) vay = h(x).

4. Véi gia tri nao ctia x thi cac ham s6 nhan gia tri nho nhat.

Nhan xét. Nhu vdy, dé vé duoc do thi ham sé y = ax? + b, ta thuc hién:
& Ve do thi ham sé y = ax?.
& Tinh tién do thi nay theo truc Oy b don vi (Ién trén néu b > 0, xudng dudi néu b < 0) ta nhdn duoc do
thi ham s6 y = ax® + b.
1. Bai tap tu luyén
& BAI 1: Chohamsby = f(x) = —2x?

1. Tinh (1), f (%)

2. Vé do thi ham sb.
3. Tim tap hgp cac diém thudc dd thi ¢6 hoanh do bf“ang 4.

4. Ching minh rang ham s6 ¢6 gia tri 16n nhat 1a 0.
X ) 2
& BAI 2: Chohamsby = gxz
1. Vé d6 thi ham s6.

. 3 5 2
2. Cac diém A(0;0), B(3;6), C (1; E)’ D(3;1) ¢6 thudc do thi ham so khong?

& BAI 3: Cho ham s6 y = —125x2
1. Khao sat tinh don diéu cia ham s6.
2. Tim gia tri cia m, n dé cac diém A(1;m) va B(n;125) thudc do thi ham sb trén.
1. Xétham sy = —125x2 c6a = —125 < 0, do dé:

& Ham s6 nghich bién trong R
& Ham s6 dong bién trong R_.

2. Do A(1;m) thudc dd thi ham sé nén m = —125-12 = —125.
Do B(n;125) thudc d6 thi ham sé nén 125 = —125-n? = —125 & n? = —1 (vo li).
Vay khong c6 gia tri n théa yéu cau bai toan.

& BAI 4 Chohamsby = (m + 1)x?
1. Xac dinh m dé d6 thi ham s6 di qua diém A(1;2).
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2. Vé d6 thi ham s6 vira tim dugc.

3. Tim diém thudc parabol néi trén c6 hoanh d¢ bang —2.

4. Tim diém thudc parabol néi trén c6 tung do bang —8.

5. Tim diém thudc parabol néi trén c6 tung d6 ghp ba 1an hoanh do.
& BAI 5: Chohamsby = (2m — 1)x?

1. Xac dinh m dé€ d6 thi ham s6 di qua diém A(—1;2).

2. Vé do thi ham sé vira tim duoc.

3. Tim diém thudc parabol néi trén c6 hoanh d¢ bang 5.

4. Tim diém thudc parabol néi trén c6 tung do bang —7.

C. PHUONG TRINH BAC HAI MOT AN SO

I. TOM TAT LI THUYET
Phuong trinh bac hai mot an s6 la phuong trinh c6 dang
ax> +bx+c=0, vdia #0

trong d6 x 1a an'sb va a, b, ¢ 1a cac hé s6 da cho.
Truong hop dac biét:

e Néub =0, tacéax?+c =0 (a #0) goi la phuong trinh bac hai khuyét b.

e Néuc =0, tacé ax?>+ bx =0 (a # 0) goi la phuong trinh bac hai khuyét c.

II. PHUONG PHAP GIAI TOAN

& Vi DU 1: Viét lai cac phuong trinh sau du6i dang ax? + bx + ¢, r6i xac dinh cac hé sé a, b, ¢
cta chung;:
a. 5x? +2x =4 —x.

1
b. §x2—|—2x—7:3x—|—§.

C. 2x2+x—\/§:\/§x+1.

d. 2x2 + m? = 2(m — 1)x, m 1a hang sb.

& Vi DU 2: Giai cac phuong trinh:
a. 0,4x* +1=0. b. x> —8=0.

& Vi DU 3: Giai cac phuong trinh:
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a. 2x2++2x =0. b. —0,4x%4+1,.2x = 0.

& Vi DU 4: Giai cac phuong trinh:

1
a. x>+ 8x = —2. b. x2 +2x = =.

W

Hay céng vao hai vé ciia mdi phuong trinh ciing mot sé thich hop dé ducoc mot phuong trinh ma vé trdi
thanh mot binh phuong.

& Vi DU 5: Gidi cac phuong trinh:
a. x> —2x—-3=0. b. 2x*> —5x +3 =0.

Nhan xét. Nhu vdy, v6i phuong trinh khong khuyét: ax® + bx + ¢ = 0 ta lya chon mgt trong hai
phuwong phdp:

Phutong phdp 1: Bién doi thanh tich: a(x +m)(x +n) = 0.

Phutong phdp 2: Bién doi thanh phuong trinh dang: a(x + m)? = n.

Va phuong phdp 2 luén dugc wu tién, bdi phuong phdp 1 chi c6 thé dugc thuc hién trong truong hop
phitong trinh c6 2 nghiém (ma nhu chiing ta da biét mot phuong trinh bic hai c6 thé vé nghiém, cé 1
nghiém hodgc 2 nghiém).

Trong cic cdch 4 va cdch 5 ciia cdu b) di chi ra cho chiing ta hai cdch bién d6i phuong trinh vé dang
A% = m, trong truong hop hé s a khong phdi la s6 chinh phuong.

& Vi DU 6: Cho phuong trinh: 2x? — mx — m + 1 = 0. Tim m dé phuong trinh c6 mot nghiém
la 2 va gidi phuong trinh do.
Nhan xét. Trong l0i gidi trén, s§ di bién doi duoc ngay:

2x% —3x —2 = (x —2)(2x + 1)

do chiing ta tan dung két qud trudc dé la “Phuong trinh cé nghiém x = 2", suy ra da thitc 2x% — 3x — 2
chia hét cho x — 2.

& Vi DU 7: Cho phuong trinh: x?> — (m + 1)x +m = 0.
a. Xac dinh cichésbda, b, c cia phuong trinh.

b. Giai phuong trinh véi m = —1.

c. Giai phuong trinh véi m = 0.

d. Giai phuong trinh véi m = 3.

Nhan xét. 1. Viéc néu ra i du trén gilip cic em hoc sinh 6n tdp duoc lai cdc kién thiic co bin trong
chu de nay, bao gom:

Xdc dinh cdc hé s6 ciia phuong trinh bdc hai trong cdu a).

Gidi phuwong trinh bic hai khuyét b trong ciu b).

Gidi phuong trinh bic hai khuyét c trong cdu c).

Gidi phuong trinh bic hai day dii trong cdu d) bing viéc bién d6i vé dang binh phurong.
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2. Qua loi gidi ciia cdc cdu b), c), d) chiing ta thdy ngay ring trong ba truong hop nay phuong trinh
déu cé nghiém x = 1, nhdn dinh nay sé gilip chiing ta cd thé trinh bay 10i gidi gon hon, cu thé'
—(m+Dx+m=0r—x—mx+m=0sx(x—1) —m(x—1) =
x—1=0 [x =1
&

<:>(x—1)(x—m):O<:>[ —m

X—m=
Khi do:
o Voim = —1, phuong trinh co nghiém x = 1va x = —1.

o Voim = 0, phuong trinh co nghiém x = 1va x = 0.

o Viim = 3, phuong trinh cé nghiém x = 1 va x = 3.

III. BAI TAP LUYEN TAP

& BAI 1: Viét lai cac phuong trinh sau du6i dang ax? + bx + ¢ = 0, r6i xac dinh cac hé sb a, b, ¢ ctia
chung:

a. ¥ —3x—2=x+2 b. 4x? —8x = 3x* —5.
c. V3x24+V2x+3—x=0. d. mx?+2mx — 3m = x2 — mx.
& BAI 2: Cho phuong trinh: x2 — (4m + 1)x +4m = 0.
a. Xéac dinh cac hé s 4, b, c ctia phuong trinh.
b. Giai phuong trinh v6i m = —%, m=0m=1.
c. Tim m d€ phuong trinh ¢6 hai nghiém phéan biét x; va x; sao cho x; + x; = 9.
d. Tim m dé phuong trinh c6 hai nghiém phan biét x1 va x; sao cho x; = x3.
& BAI 3: Gidi cic phuong trinh sau:
a. 4x>—1=0. b. (m®+2)x>+1=0.
c. V3x2+6x=0. d. m?x? —2x = x — x2.

& BAI 4: Giai cac phuong trinh sau bang 5 cach:

a. x> +2x—3=0. b. 4x2+3x -7 =0.
c. —3x242x+1=0. d. x2+5x+4=0.
e. 2x2+5x+3=0. f. —7x2+5x+12=0.

& BAI 5: Giai cac phuong trinh sau:
a. x> —2x—4=0. b. 2x* +4x+1=0.

c x¥24x-3=0. d. 3x2—5x+1=0.
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4

& BAI 6: Cho phuong trinh: mx? — (2m + 1)x + 4 = 0. Tim m dé phuong trinh c6 mot nghiém 1a 3

va giai phuong trinh do.
& BAI 7: Cho phuong trinh: ax? + bx 4+ ¢ = 0, v6ia # 0.

a. Chung minh rf”mg néu a + b + ¢ = 0 thi phuong trinh c6 hai nghiém x = 1va x = 2.
b. Chiing minh rang néu a — b + ¢ = 0 thi phuong trinh c6 hai nghiém x = —1vax = — 2.

& BAI 8: Cho phuong trinh: ax?> 4+ bx +c¢ = 0, a # 0. Bang viéc bién déi phuong trinh vé dang
A? = m hay ching minh rang:

a. Néu b? — 4ac > 0 thi phuong trinh c6 hai nghiém phan biét.
. b
b. Néu b? — 4ac = 0 thi phuong trinh c6 nghiém x = — 7

c. Néu b? — 4ac < 0 thi phuong trinh vo nghiém.

D. CONG THUC NGHIEM CUA PHUONG TRINH BAC HAI

L. TOM TAT LI THUYET
1. Cong thuc nghiém
Phuong trinh ax? + bx + ¢ =0, véia # 0. Ta co A = b* — 4dac.

@ Néu A < 0 thi phuong trinh v6 nghiém.

& Néu A = 0 thi phuong trinh c6 nghiém kép x; = x; = —%.
& Néu A > 0 thi phuong trinh c6 hai nghiém phan biét:
—b+VA —b—VA
X)=——— Vaxpg=————.
2a 2a

2. Cong thuc nghiém thu gon

Phuong trinh ax? + bx +c¢ =0, vdia #0vab = 2b'. Ta cé: A" = b'? — ac.
@ Néu A’ < 0 thi phuong trinh v6 nghiém.
& Néu A’ = 0 thi phuong trinh c6 nghiém kép x; = x; = —Z.
& Néu A’ > 0 thi phuong trinh c6 hai nghiém phan biét:

W VN b - VN
mASL |

X1 va Xp =
a

II. CAC DANG TOAN
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& DANG 1. Gidi phuong trinh béc hai

Ta c6 thé sir dung mét trong bon phuong phdp sau:
& Phuong phdp 1. Bién doi thanh phuong trinh dang: a(x +m)? = n (a # 0).
& Phuwong phdp 2. Bién doi thanh phuong trinh tich: a(x + m)(x +n) = 0.

& Ding cong thitc nghiém ciia phirong trinh bic hai.
Ta xet cdc truong hop:
+ Néu A > 0, phuong trinh c6 hai nghiém phén bigt:

—b+VA —b—+/A
X|]=—F—— 01 X = ——F——.
2a 2a
+ Néu A = 0 thi phuong trinh ¢ nghiém kép x; = xp = —%.
+ Néu A < 0 thi phuong trinh vo nghiém.
Luu oj: Néu b = 2b' ta sir dung toi A' = b'? — ac.
+ Néu A' > 0 thi phuong trinh ¢ hai nghiém phin bigt:
-+ VAN b — VN
X|=———"/7/—7i Xp=——.
a a
Z b/
+ Neu A’ = 0 thi phuong trinh cé nghiém kép x; = xp = —
+ Néu A’ < 0 thi phuong trinh v6 nghiém.
™ Phuong phdp 4. Trong cdc truong hop dic bigt:
Néu a+ b + ¢ = 0, phuong trinh c¢6 nghiém: x = 1 va x = g.
Néu a — b+ ¢ = 0, phuong trinh 6 nghigm: x = —1va x = —2.

s6 nghiém ctia mdi phuong trinh sau:
1. 7x> —2x+3 =0.

2. 5x24+2/10x +2 = 0.

1 2
3. §x2+7x+§:().

4. 1,7x2 —12x—-2,1=0.

& Vi DU 1: Khong giai phuong trinh, hay xac dinh cac hé sb a, b, ¢, tinh biét thitc A va xac dinh

& Vi DU 2: Giai phuong trinh: —6x? + 7x —2 = 0.

& Vi DU 3: Gidi phuong trinh: x? 4+ 2x — 3 = 0.

& Vi DU 4: Giai cac phuong trinh:

1. §x2—5x—|—320.
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2. V2x2 —24/3x —12v/2 = 0.

1
V2 -1

& Vi DU 5: Giai phuong trinh: 2+ (V2—-1)x—-2=0.

& Vi DU 6: Xac dinh s6 nghiém cia moi phuong trinh sau:
1. x> —mx—1=0.
2. x>+ (m+4)x +4m = 0.
3. 4x% + 12mx + 9m>.

4. X2 4+2x+m?+2=0.

& Vi DU 7: Gii va bién luan phuong trinh: x> — 2mx + 3m? = 0.

& DANG 2. biéu kién cé nghiém cla phuong trinh béc hai.

Vi phuong trinh ax* + +bx + ¢ = 0, vdi a # 0. Tim diéu kién cia tham sé, sao cho:
& Dang 1: Phuong trinh vé nghiém, diéu kién la: A < 0 (hodc A’ < 0).
& Dang 2: Phuong trinh cé nghiém, diéu kién la: A > 0 (hodc A’ > 0).
& Dang 3: Phuong trinh cd nghi¢m kép, diéu kién la: A = 0 (hodc A’ = 0).
& Dang 4: Phuong trinh c6 hai nghiém phan biét, diéu kién la: A > 0 (hodc A’ > 0).

Chii y: Trong truong hop hé s6 a cé chita tham so, chiing ta can xét hai truong hop (véi a = 0 va vdi
a # 0) va khi do:
1. Diéu kién dé phuong trinh c6 hai nghiém bao gom:

& Diéu kién dé phuong trinh la mot phuong trinh bdc hai, twong 1ing vdi a # 0.
& Diéu ki¢n dé phuong trinh cd hai nghiém phin bigt, tuong g vdi A > 0.

a#0
A>0
2. Diéu kién dé phuwong trinh cd nghiém kép bao gom:

Tom lai ta co hé diéu kién la:

& Diéu ki¢n dé phuong trinh la mot phucong trinh bdc hai, tuong 1ing vdi a # 0.
& Diéu kién dé phuong trinh cd hai nghiém phdan biét, tuong 1ing vdi A = 0.

a#0

Tom lai ta cé hé diéu kién la: .
om lai ta co hé ( {A:O

& Vi DU 1: Cho phuong trinh: x> —2(m — 1) —m? —m — 1 = 0.

1. Giai phuong trinh v6i m = 1.
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2. Tim m dé phuong trinh ¢6 nghiém.

& Vi DU 2: Cho phuong trinh: mx?> —2(m +1)x +m +2 = 0.
1. Giai phuong trinh v6i m = 1.

2. Chiing minh rang v6i moi m phuong trinh luén c6 nghiém.

& Vi DU 3: Cho phuong trinh: x2 4+ 2mx + 4m — 3 = 0. Tim m dé phuong trinh c6 nghiém kép
va chi ra nghiém kép do.

& Vi DU 4 Cho ba sb duong a, b, c va phuong trinh:

a b c 5_0.

2
oy — _ _ g
X X b+c¢c c¢c+a a+b 2

Chung minh réng phuong trinh luén cé nghiém, tir dé xac dinh diéu kién cta a, b, c dé phuong
trinh c6 nghiém kép.

& Vi DU 5: Cho phuong trinh: (m? — 1)x? +2(m +1)x +1 = 0.
1. Giai phuong trinh v6i m = 2.
2. Tim gia tri ciia m dé phuong trinh c6 hai nghiém phan biét.

3. Tim gid tri ctia m dé phuong trinh ¢6 mot nghiém.

& Vi DU 6: Cho hai phuong trinh:

X —mx—2=0 (1)
X —x+6m=0 (2).

Tim gia tri cia m dé phuong trinh (1) va phuong trinh (2) c6 it nhat mét nghiém chung biét m
1a mot s6 nguyén.

& Vi DU 7: Ching minh rang:

1. Nghiém ctia phuong trinh ax? + bx + ¢ = 0 ciing 1a nghiém ctia phuong trinh
2
—ax® —bx —c=0.

2. Hai phuong trinh ax? + bx + ¢ = 0 va phuong trinh ax*> — bx + ¢ = 0 cting c6 nghiém
hodc cung v6 nghiém.

& Vi DU 8: Cho hai phuong trinh:

24+ax+b=0,
x> +ex+d=0.

Biét rang ac > 2(b + d). Ching minh rang it nhat mot trong hai phuong trinh c6 nghiém.
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& Vi DU 9: Ching minh rang it nhat mot trong hai phurong trinh sau c6 hai nghiém phan biét.

x>4+mx+1=0 (1)
> +dx+m=0 (2).

& Vi DU 10: Chung minh réng it nhaAt mot trong hai phuong trinh sau v6 nghiém.

X>4+2x—6m=0 (1)
x> +4x+m?+15=0 (2).

& DANG 3. Nghiém nguyén va nghiém hiru ti clia phuong trinh bdac hai

Vi a, b, ¢ la cic s6 nguyén, xét phuong trinh ax® + bx +c = 0 (1) vdi yéu cau tim diéu kién dé
phitong trinh (1) cé nghiém nguyén hay nghiém hitu ti, ta sit dung hai két qud sau:

& Diéu kién can va dii dé phuong trinh (1) c6 nghiém hitu t la biét s6 A la mot s6 chinh phuong.

& Néu xg = g voi (p,q) = 1 la nghiém hitu ti cua phuong trinh (1) thi q la udc cuia a va p la udc

cua c.

& Vi DU 1: Tim cac s6 nguyén a dé phuong trinh x2 — (3 4+ 2a)x + 40 —a = 0 c6 nghiém
nguyen.

I1I. BAI TAP LUYEN TAP

& BAI 1: Gidi cac phuong trinh sau:
a) 4x* —6x+7 =0. b) 9x? — 6x +26 = 0.
c) x> +4x—12 =0. d) x> +8x—10 = 0.

& BAI 2: Gidi cac phuong trinh sau:

1 1 1 1
1 1 1., 1 .
a)x—|—2x > 0. b) 3x 2x 1=0.
5 2 1 1
C) 5x —x+4—9—0 d)gx +3x+ﬁ 0.

& BAI 3: Giai cdc phuong trinh sau:

a) X2 — (24+v2)x+2v2=0. b) x2+\/_ \/_x+\/_—0

¢) V2x2 —5x+3v2=0. d) v6x2 +2(2v/3 +3v2)x +24 = 0.
& BAI 4: Gii va bién luan cac phuong trinh sau:
a) x> +4x —3m = 0. b) x> —4x +4 —m?> = 0.

c) x> +2mx —4=0. d) x> — (m —2)x +m? =0.
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& BAI 5: Cho phuong trinh x? — 3mx — 6m? = 0.
1. Giai phuong trinh véi m = 1.
2. Tim m dé phuong trinh v6 nghiém.
& BAI 6: Cho phuong trinh 5x2 + 2mx — 3m = 0.
1. Giai phuong trinh v6i m = 1.
2. Tim m dé phuong trinh ¢6 nghiém kép.
& BAI 7: Cho phuong trinh x? + 3x — (m? — 2m + 1) = 0.
1. Giai phuong trinh v6i m = 1.
2. Tim m dé phuong trinh c6 hai nghiém phan biét.
& BAI 8: Cho phuong trinh x> — (m — 1)x —m? +m — 1 = 0.
1. Giai phuong trinh véi m = 3.
2. Tim m dé€ phuong trinh ¢6 hai nghiém phan biét.
& BAI 9: Cho phuong trinh mx? —2(m — 2)x +m — 3 = 0.
1. Tim m d€ phuong trinh c6 nghiém.
2. Tim m dé phuong trinh ¢6 hai nghiém phan biét.

& BAI 10: Cho phuong trinh mx? + (m +1)x — 2m = 0.
1
1. Giai phuong trinh véi m = —5

2. Tim gi4 tri ctia m dé phuong trinh c6 nghiém.
& BAI 11: Tim gia tri ciia m dé cac phuong trinh sau c6 nghiém kép:
1. mx* —2x 4 6m = 0.
2. m?x2+10x+1=0.
& BAI 12: Tim gia tru ctia m dé cac phuong trinh sau v6 nghiém:
1. mx?+2(m —3)x +m = 0.
2. (m—2)x*>—2(m—2)x —m = 0.
& BAI 13: Cho phuong trinh mx? — (m +1)x +1 = 0.
1. Giai phuong trinh véi m = 2.
2. Chung minh rﬁng voi moi m phuong trinh luén ¢6 nghiém.
& BAI 14: Cho phuong trinh mx? — (3m +1)x + 3 = 0.
1. Giai phuong trinh véi m = 2.
2. Chiing minh rang véi moi m phuong trinh lu6n c6 nghiém.

& BAI 15: Cho phuong trinh mx? +2(m — 1)x — 2 = 0.
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1. Giai phuong trinh v6i m = /3.
2. Tim m dé phuong trinh c6 mot nghiém.
& BAI 16: Chung minh réng v6i moi m phuong trinh sau luén c¢6 nghiém

mx? — (3m+1)x +2m +2 = 0.

& BAI 17: Ching minh rang v6i moi m phuong trinh sau ludn c6 nghiém
m(m—1)x*> — (2m —1)x +1 = 0.
a b

& BAI 18: Cho hai s6 duong 4, b va phuong trinh x? — 2x — b + 3 = 0. Ching minh rang

phuong trinh luén c6 nghiém, tir d6 xac dinh diéu kién ctia a, b d€ phuong trinh c6 nghiém kép.

& BAI 19: Choa, b, c 1a d6 dai ba canh ctia mot tam giac. Chiing minh rang phuong trinh sau luén
c6 nghiém:
x? —2x —ab(a+b—2c) —be(b+c—2a) —ca(c+a—2b) +1=0.

Khi d6, tim diéu kién ctia 4, b, ¢ dé phuong trinh ¢6 nghiém kép.

& BAI 20: Choa, b, c 1a d6 dai ba canh ctia mét tam giac. Ching minh phuong trinh sau vé nghiém
Px? 4 (0* + 2 —a®)x + 2 =0.

& BAI 21: Cho hai phuong trinh: x> — mx +2 = 0 va x> — 4x +m = 0. Tim m dé hai phuong trinh
6 it nhat mot nghiém chung.

& BAI 22: Cho hai phuong trinh: x> + x +a = 0va x2 + ax + 1 = 0.
1. Véi gid tri nao cua a thi hai phuong trinh c6 nghiém chung?
2. V6i gia tri nao cta a thi hai phuong trinh tuong duong?
E. CHU DE 5: HE THUC VI-ET VA CAC UNG DUNG

I A. TOM TAT LI THUYET

Néu phuong trinh ax? + bx + ¢ = 0, v6i a # 0 c6 hai nghiém x; va x; thi

S=x1+x2=—a

c
P=x1.xp=-
a

B. PHUONG PHAP GIAI TOAN
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& DANG 1. Nhé&m nghiém cla phuong trinh bac hai

Dé thiee hign viéc nham nghiém (néu cé thé) cho phuong trinh:
x> +bx+c=0
ta thuc hién theo cdc budc:
X1+ x=-b

Buwédc 1. Thiét ldp hé thitc Vi-ét cho cdc nghiém x1 va xp: {
X1.Xp2 = C.

Buwdc 2. Thuc hién phép phin tich c thanh tich ciia hai thita s6, c = m.n.
Vi mdi cip thira sé phan tich duoc, ta tinh ngay m + n, khi do:

& Néu m +n = —b, chuyén sang budc 3.
& Néum +n # —b, thuc hién lai budc 2.

Bude 3. Viy phuong trinh co hai nghiém x1 = m va x, = n.

/N Chiiy

1. Thudt todn trén cd tinh dirmg va hiéu nhu sau:

& Néu tim duoc mot cdp (m,n) théa min diéu kién m +n = —b thi dieng lai phép thir va dua ra 1oi két
lugn.

& Néu cdc cip (m,n) déu khong théa man thi dirng va trong truong hop nay dugc hiéu la khong nhim
duoc nghiém.

2. Chiing ta da biét hai truomg hop diic bigt ciia phuong trinh ax*> + bx +c = 01a
& Néua+ b+ c = 0 thi phuong trinh cé nghigm x; = 1 va xp = g.

& Néua — b+ ¢ = 0 thi phuong trinh cd nghiém x; = —1 va xp = —2.

& Vi DU 1: Dang diéu kién a+ b + c = 0 hodc a — b + ¢ = 0 dé’tinh nhdm nghiém ciia moi phuong
trinh sau:

a. 35x2 —37x+2=0.
b. 7x% 4+ 500x — 507 = 0.
c. x2—49x —50 = 0.

d. 4321x2 +21x — 4300 = 0.

a. Taco35—-37+2=0.
Theo hé thuc Vi-ét, phuong trinh cé nghiém la x; = 1vax, = 5
b. Ta c6 7 + 500 — 507 = 0. 507
Theo hé thuc Vi-ét, phuong trinh co nghiém la x; = 1va x; = -

c. Tac61—(—49) —50 = 0.
—50

Theo hé thic Vi-ét, phuong trinh co nghiém la x; = 1 va x; = - 50.
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d. Ta co 4321 — 21 + (—4300) = 0.
A et N7 . . ST . —4300 4300
Theo hé thuc Vi-ét, phuong trinh c6 nghiém la x; = —1vax; = ol -~ 1ol
& Vi DU 2: Tinh nham nghiém ctia cac phuong trinh sau
a. 1,5x* —1,6x+0,1 =0.
b. V3x*2 - (1-+3)x—1=0.
c. (2—+3)x%2+2v3x — (2++/3) =0.
d (m—1)x*>— (2m+3)x+m+4=0,v6im # 1.
a. Tac615+(—16)+0,1=0.
01 1
Do do, phuong trinh c6 nghiém la x; = 1 va x; = 15~ 15
b. Tac6 V3 —[—(1—+3)]+(-1) =0.
Do do, phuong trinh c6 nghiém la x; = —1vaxy = 1 ﬁ
2% & ghie 1= 2 = 3 3
c. Taco (2—v3) +2v3+ [—(2+3)] = 0.
, o : 2+V3
Do d¢, phuong trinh cé nghiém la x; =1vaxy; = — = —7—4/3.
2-/3
d. Tac6 (m—1)— (2m+3)+m+4=0.
4
Theo hé thuc Vi-ét, phuong trinh c6 nghiém 1a x; = 1 va xp; = Z—_—Fl
& VI DU 3: Trinh bay cach nhdm nghiém cho phuong trinh x> — 5x + 6 = 0.
Tathdy A=5*—-4.1.6 =1> 0.
. . s . .. X1+ X2=5 .
Do do6, phuong trinh lu6n c6 hai nghiém x; va x, thoa man e — 6 — o 3 T2 2+3=5.
1. X2 =6 = 2.

Vay, phuong trinh c6 hai nghiém la x; = 2 va x, = 3.

& Vi DU 4: Trinh bay cach nhdm nghiém cho cac phuong trinh sau
a. —x> —13x +48 = 0.

1
b. Zx2—2x+3:0.

a. Viét lai phuong trinh dudi dang x? + 13x — 48 = 0.
) . [x1+x=-13 .
Khi do, t , 3+ (—16) = —13.
idotaco |\~ _4g—3 (—16) M3+ (-10)

Vay, phuong trinh c6 hai nghiém la x; = 3 va x, = —16.
b. Viét lai phuong trinh dudi dang x* — 8x + 12 = 0.

) X1+ x =28
Khi d6, ta 6 ,
HEe o {xl.x2:12:2.6

Vay, phuong trinh c6 hai nghiém la x; =2 va xp = 6.

ma2-+6=_=.
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Nhan xét. Vidu trén duoc néu ra vdi muc dich khuyén cdc em hoc sinh hiy thuc hién viéc chuyén doi phuong
trinh ban dau vé dang don gidn nhat trudc khi thuc hién cong viéc nhim nghiém dé tranh nhitng sai sét khong
ddang co.

& DANG 2. Tim hai sé biét tdng vé tich cla chiing

u+v=3_5

uv =P

thi u, v [a hai nghiém ciia phuong trinh t2 — St + P = 0 (1).

Nhan xét. Néu (1) cd hai nghiém ty, to (diéu kién S> — 4P > 0) thi ta duoc

u==un o u==t
hodc
v=1 v = t.

& Vi DU 1: Tim hai s6 u va v trong mbi truong hgp sau

Néu hai sb u va v théa man {

a. u+ov =232, uv = 231.
b. u+v= -8, uv = —105.

c. u+v=2,uv=09.

a. Tacou+v =32, uv = 231.
Do dé u va v la hai nghiém ctia phuong trinh

x=16+v25 =21

2
¥ —32x +231 =0 < :
[x:16—\/25:11

Vay, ta ¢6 hai cdp nghiém u =21 vav =11 hodcu =11 vav = 21.

b. Tacou+v = —8, uv = —105.
Do dé, u va v 1a hai nghiém ctia phuong trinh

x = —15

2 +8x—105=0 < [
x=17

Vay, ta ¢6 hai cdp nghiém u = —15vav =7 hoacu =7vav = —15.
c. Tacou+v=2,uv=09.

Do d6, u va v 1a hai nghiém ctia phuong trinh x? — 2x + 9 = 0 (v nghiém)
Vay, khong ton tai cap u, v nao thoa diéu kién trén.

& Vi DU 2: Tim céc canh ctia hinh ch@ nhat, biét chu vi bang 30 m va dién tich bang 54 m?.

Goi d6 dai hai canh ctia hinh chit nhat 1a u va v, diéu kién u, v > 0.
Véi gia thiet:

& Hinh chit nhat ¢6 chu vi bang 30 m, ta dugc:

2(u+v) =30 & u+v=15 (1)
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& Hinh chit nhat c6 dién tich bang 54 m?, ta duoc:
uv = 54 2)

Tir (1) va (2), suy ra u va v 1a hai nghiém cta phuong trinh

2 —15x+54=0 <
x2:9.

Vay, hinh chit nhat c6 hai canh 1a 6m va 9m.

Nhan xét. a. Trong loi gidi trén, vdi hai nghiém x; = 6 va x; = 9 chiing ta cd thé gin u cho xq con v cho
xo hodc nguoc lai chi c6 diéu cd hai cich gin nay déu cho ddp s6 vé mot hinh chit nhit. Tuy nhién, trong
nhiéu truomg hop vdi méi phép gan nhu vdy chiing ta sé nhan duoc mot nghiém (oi du (u,v) la toa dg ciia
mot diém) ciia hé phuong trinh.

b. Nhu vdy, diém cot yéu cita iing dung nay la chuyén viéc “Gidi mot hé phuong trinh” thanh viéc “Gidi mot
phuwong trinh”.

& VI DU 3: Giai hé phuong trinh sau:
N {x +ty=2
xy = —3

b. {Hy:
xy =1

a. Tir hé phuong trinh, suy ra x, y 1a nghiém ctia hé phuong trinh:

2 t=—1 x=-1__ [x=3
t-=2t—-3=0 & & hoac .
t=23 y=3 y=-1

Vay, hé phuong trinh ¢6 hai cap nghiém (—1;3) va (3; —1).
b. Tt hé phuong trinh, suy ra x, y la nghiém cta hé phuong trinh:

t:2—\/§© x=2-vV3_ . (x=243
t=2+3 y=2-3

Vay, hé phuong trinh ¢6 hai cap nghiém (2 — V32 + \/5) va (24 V3,2 — \/§)

24t4+1=0 < [

Nhan xét. Nhur vdy, trong vi du trén:

a. O ciu a), chi mang tinh minh hoa cho phuong phdp chuyén doi tir hé phuong trinh thanh phuong trinh.
Bdi vi, chiing ta thiay ngay phép chuyén doi nay khong hiéu qud khi ma co thé nhim dugc nghiém ngay tir

hé do, cu thé:
x+y:2(:) x+y=2 - x=-1 hodic X =
xy =—3 xy =3.(—1) =3 ' =—1.

b. O ciu b), vi hé khong thé nhim dugc nghiém nén viéc chuyén hé la hoan toan phit hop.
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Xyt =12

& Vi DU 4: Gidi hé phuong trinh sau { A
Xy = —

Bién ddi phuong trinh thi nhat ctia hé vé dang:

2 _ 2 _ x+y=2
(x+y) —2xy=12 & (x+y)" =4 & [x+y:—2'

=2
* +_y 1 Suy ra x,y la nghiém ctia phuong trinh: 2 — 2t —

xy
t=1-+5 x=1-vV5_ . [x=1++5

& hoac .
t=1++5 y=1++5 y=1-+5

™ VGi x +y = 2, ta nhan dugc hé

4=0<:>[

x+y=-2
xy = —4

t:—l—\/gﬁ x=-14++5 x=-1-+5
t=-1+5 y=-14+5

Vay, hé phuong trinh ¢6 bén cap nghiém (1 —/5;1++/5), (1+ /5,1 —+/5), (-1 — /5, -1 +/5)
va (-1++5,-1—/5).
Nhan xét. Nhu vdy, trong vi du trén, chiing ta can sir dung phép bién d6i hiang dang thitc sau dé diing phép
thé dé nhdn duoc hé phicong trinh co bin.
Ngoai ra, trong nhiéu truong hop chiing ta con can sir dung tdi dn phu. Vi du sau sé minh hoa diéu nay.

Va4 Yy =4
xy =27 '

™ Vi x +y = —2, ta nhan dugc hé { . Suy ra x, y la nghiém ctia phuong trinh:

#+m—4=0¢¢[

& Vi DU 5: Giai hé phuong trinh sau {

_ 3 W3 =y
Dat u= v S 9 3 . Khi d6, hé phuong trinh ¢6 dang
v=Yy v =y
u+v=+4 u+v==4 u+ov=4
=
ul. o> =27 (uv)® =27 uv = 3.

Suy ra u, v la nghiém cta phuong trinh

u=1 Jx=1 x=1
t=1 v=3 Yy =3 y=27

2 —4t+3=0 < & & =N .
[t:3 u=23 Vx=3 x =27
v=1 Jy=1 y=1

Vay, nghiém cuia hé phuong trinh da cho 1a (1;27), (27;1).

Nhan xét. a. Trong vi du trén bing viéc sir dung hai dn phu ching ta da chuyén duoc mét hé vo ti vé dang
chudn dé co thé chuyén né vé mot phuong trinh bic hai.
Tuy nhién, cho div 10 gidi nay la tuong minh nhung chiing ta cé thé thuc hién gon hon ma khong can sir
dung tdi dn phu, cu thé Xét phuong trinh thit nhat ciia hé:

Vit =4 (i) =48 & xty+3ya (Vatyh) =64 & xty=28

=28
Vidy hé co dang {x Ty oy - SUY A X,y la nghiém ctia phuong trinh
xy =
Poatt3=0e |7 )
B t=3.
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Viy, nghiém ciia hé phuong trinh di cho la (1;27), (27;1).

b. Nhu vdy, biang viéc sir dung hé thitc Vi-ét chiing ta da biét cdch chuyén mot hé phuong trinh thanh mot
phucong trinh bac hai dé gidi. Tuy nhién, d6 van chi la phép bién doi mot budc, chiing ta hiy thir quan tém
tdi so do bién doi sau:

Phuong trinh < Hé phuong trinh < Phuong trinh.

& Vi DU 6: Giai phuong trinh sau \/\/x—|—9— Vx+ \/\/x—|—9+\/§:4.

Piéu kién x > 0.

Dat {u Vx+9—+x
. v=\/Vx+9+Vx

Khi d6, phuong trinh dugc chuyén thanh hé

= 0<u<ovvauv=+x+9—x=3.

u+v==4
uv = 3.
Suy ra u, v la nghiém cua phuong trinh

” tr=1 u=1
t-—4t+3=0 < t_3(:> .

Suy ra,

{ NeE I {m_ﬁ:1$—2ﬁ=—8@ﬁ:4®x:16'

=
VVX+9+x=3 VX+94+vx=9
Vay, phuong trinh c6 nghiém x = 16.
Cudi cung, trong vi du tiép theo chiing ta sé trinh bay mot i du vé hé cé chita tham so.

2y =m

(m 1a tham sb).
X+y==6

& Vi DU 7: Cho hé phuong trinh {

a. Giai hé phuong trinh véi m = 26.

b. Xac dinh m dé hé vo nghiém.

c. Xac dinh m dé hé c6 nghiém duy nhét, xac dinh nghiém do.
d. Xéac dinh m dé hé c6 hai nghiém phan biét.

(x+y)?—2xy =m - X+y=6
x+y=6 36 —m,

Xy =
2
khi d6 x, y la nghiém ctia phuong trinh

Bién déi hé phuong trinh vé dang {

= 0. (1)

a. Voi m = 26, phuong trinh c6 dang

” t=1 x=1 . X =
2t =12t +10=0 < & hoac
t=5 y=2>5 y=

Vay, vi m = 26 hé phuong trinh ¢6 hai cdp nghiém (1;5) va (5;1).
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b. Hé v nghiém khi va chi khi phuong trinh (1) vé nghiém
& A <0 & m—18<0 & m<18

c. Hé c6 nghiém duy nhat khi va chi khi phuong trinh (1) ¢6 nghiém duy nhat
& Ay =0 & m=18
Khi d6, hé c6 nghiém duy nhat x = y = 3.
d. Hé c6 hai nghiém phan biét khi va chi khi phuong trinh (1) c6 hai nghiém phan biét
A >0 m-18>0 & m>18.
Vay, v6i m > 18 thi hé phuong trinh c6 2 nghiém phan biét.

& DANG 3. Tim gid tri ctia biéu thirc déi xirng gitra cdc nghiém

Biéu thitc doi xiing giita cdc nghiém x1 va xo cia phuong trinh
ax®> +bx +c = 0.

la biéu thifc cd gid tri khong thay d6i khi ta hodn vi x1 va x,. Ta cd thé biéu thi dugc cdc biéu thirc doi
xing gitta cdic nghiém xq va xp theo S va P, vi du:

a. x3 4+ x% = (x1 + x2)% — 2x1x, = S? — 2P.

b %3+ 23 = (x1 + x2) — Bxyx2(x1 + x2) = S® — 3SP.

1 1
X1 X2 X1X2 P

g L1 Er & =P
x2 x5 x3x2 p2

& Vi DU 1: Cho phuong trinh v/3x% — 15x + 3 = 0.
a. Chung t6 rang phuong trinh c6 hai nghiém phan biét x; va x,.
1

2 - R ~ 1
b. Tinh gia tri cua biéu thitc A = — + —.
X1 X2

a. Nhan xét réng A =152 —4.4/3.3 = 225 —12v/3 > 0. Do dé, phuong trinh c6 hai nghiém phan
biét x1 va xp.

1
X1 + Xp = 75_ = 5\/5
b. Hai nghiém x; va x, ciia phuong trinh thdéa man: 3 3
X1 XD = — —= \/g
=g
1 1 x+x 53 _

TacoA=—+— = 5.
X1 X X1X2 V3

Nhan xét. Nhu vdy, vdi yéu ciu trong cdu b) ciia vi du trén néu chiing ta di tinh cu thé cdc x1 va x; 10i thay
vao biéu thitc A thi sé phdi thuc hién viéc don gidn biéu thitc chita cin rat phiic tap. Trong khi, sir dung hé
thitc Vi-ét chiing ta di c6 duoc mot 1oi gidi rat gon.
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& Vi DU 2: Gia stt phuong trinh ax? + bx + ¢ = 0 c6 hai nghiém x;, x,. Hiy lap phuong trinh
c6 nghiém nhu sau:
a. —Xxpva —Xxp.

2 o3 y2
b. x{ va xj3.

b
S=x1+x=—
Phuong trinh ¢6 hai nghiém x4, x, suy ra: a

P =x1xp, = -
a

_ —x)) = —§
a. Taco {( x)+ () .
(=x1). (=x2) = P
Suy ra —x; va —x; la nghiém ctia phuong trinh t2 + St + P = 0.

2, .2 __ 2
b. Ta co {x; —i—2x2 _25 B ZP.
xl. x2 - P
Suy ra x7 va x5 la nghiém ctia phuong trinh #? — (S* — 2P)t + P? = 0.
1 n 1 S
c. Taco{ -0 *2 P
1 1 1
x x P
Suy ra 1 va 1 1a nghiém ctia phuong trinh 2 — Et + 1_ 0.
X1 X2 ) P P

& DANG 4. Tim hé thirc lién hé gitra cdc nghiém khong phu thudéc véo tham sé

Ta thuc hién theo cdc budc sau

& Budc 1. Tim diéu kién ciia m dé phuong trinh cd hai nghiém x1, x la
a+#0
A0

& Budc 2. Ap dung hé thirc Vi-ét, ta duroc

{x1+x2=f(m)_

x1.xp = g(m)

1)

& Budc 3. Khir m tir hé (1) ta duoc hé thitc cdn tim.

& Vi DU 1: Cho phuong trinh x? — 2mx +2m — 2 = 0.
a. Tim m dé phuong trinh c6 hai nghiém x1 va x.

b. Tim hé thuc lién hé gitra x; va xp khong phu thudc vao m.
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a. Nhan xétrang A’ = m? —2m+2 = (m—1)>+1 > 0,Vm € R.
Do do, phuong trinh c6 hai nghiém phan biét x; va x,.
Ry S . s X1+ X =2m
b. H hié huong trinh th
ai nghiém x; va x, ctia phuong trinh thoa man {x1~ Yo — 2m— 2.
Tir hé trén, bang cach thay 2m & phuong trinh thir nhat vao phuong trinh thi hai ta dugc

X1. X0 =X1+x2—2 & X1+ x—x1.xX = 2.
Day chinh Ia hé thuc lién hé gitra x; va x; khong phu thudc vao m.
Nhan xét. Nhu vdy, vdi yéu ciu trong cau b) ciia vi du trén néu chiing ta di tinh cu thé cdc x1 va x, roi thuc
hién cdc phép thir dé tim ra duoc mot hé thiic lién hé gitia cic nghiém khong phu thudc vao m thi sé phdi thuc

hién khd nhiéu lan va quan trong hon cd 1o khong cd dugc dinh hudng chinh xdc. Trong khi, sit dung hé thikc
Vi-ét chiing ta di c6 dugc mot 1oi gidi rat gon.

& Vi DU 2: Cho phuong trinh x? — 2mx — m? = 0.
Tim hé thic lién hé gitra cac nghiém ctia phuong trinh khong phu thudc m.

Nhan xét rang A’ = m? + m? = 2m? > 0,Vm € R.
Do do, phuong trinh c6 hai nghiém x1 va x,.

o - . .. X1t Xx2=2m
Hai nghiém x; va x; cua phuong trinh thoa man 5
X1.Xp = —m”“.

Tit hé trén, bang cach rut m tir phuong trinh thit nht rdi thay vao phuong trinh thit hai ta duge

2
X1+ x
xl.X2:—( 12 2) = (X1+XZ)2—|—4X1.JC2:O.

Day chinh la hé thuc lién hé gita x; va x; khong phu thudc vao m.

Nhan xét. Trong dang todn trén viéc tim diéu ki¢n dé phuong trinh cé hai nghiém x1 va x, la bat budc phdi
c6. Va dé tranh cho cdc em hoc sinh mdc phdi thiéu sét nay, thuong thi bai todn dua ra cdu héi tim diéu kién
trudc.

& Vi DU 3: Cho phuong trinh (m — 1)x? —2(m — 4)x +m — 5 = 0.
a. Xac dinh m dé€ phuong trinh ¢6 hai nghiém.

b. Tim hé thuc lién hé gitra cac nghiém cuia phuong trinh khong phu thudc vao m.

a. bé phuong trinh c6 hai nghiém x; va xp, diéu kién 1a

a#0 m—1#0 - m#1 N m#1
N >0 (m—4)2 — (m—1)(m—5)>0." —2m 41120 mg%'
Do dé, phuong trinh c6 hai nghiém phan biét x; va x,.
2(m —4)
X1 + Xy = —1
b. Khi d6, phuong trinh c6 hai nghiém x; va x; théa man - _m5—
X1.Xp = ﬁ

Khtt m tir hé trén ta duge 2(x1 + x3) — 3x1. x2 = 1, 1a hé thitc can tim.
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/N Trong nhiéu triong hop, viéc khit tham s6 tir hé thitc Vi-ét cn sit dung cic hing déng thitc, dic bi¢t I
cdc hing ding thiic lugng gidc, cu thé:

2

a. sin?a + cos?a = 1.

b. tana.cota = 1.

& Vi DU 4 Cho phuong trinh x? — 2xsina +cosa —1 =0 (1).
a. Ching minh rang v6i moi & phuong trinh (1) luén ¢6 nghiém.

b. Tim hé thuc lién hé gitra hai nghiém x;, x, khong phu thudc vao a.

a. Taco A =sina + (1 —cosa) > 0, Va.
Vay, v6i moi a« phuong trinh luoén c6 hai nghiém x;, x,.

o [x1+2xp =2sina sinag =
Ta co: =4

X1.2 = cosa — 1 cosx = x1.xp + 1.
ma sin?a + cos’> # = 1 nén suy ra

2
X X
( 1er 2) + (v +1)7 =1,

1a biéu thic lién hé gitra x1, x, ma khong phu thuoc vao a.

& Vi DU 5: Cho phuong trinh: x* — 2xtana — 1 — cot?a = 0,
Tim h¢ thirc lién hé gitta cdc nghiém cua phwong trinh khéng phu thudc a.

sina # 0
cosa # 0
Trudc hét ta can di tim a d€ phuong trinh ¢6 hai nghiém x1 va x; :

biéu kién: {

A >0 & tan®a + 1+ cot? « > 0,ludn dung.

Suy ra, phuong trinh c6 hai nghiém x; va x; théa man:

{x1+x2 = 2tana tana = xlquxz
X1.Xp = —1—cot?a cot? n — 11— x1.00
2
X1+ x
:>< 1; 2) .(—1—X1.XQ):1

d6 chinh 1a hé thic can tim.

& VI DU 6: Cho phuong trinh: (1+m?) x* — 2mx +1 —m?* = 0.
a. Chiing minh ring vdi moi m > 1 phuong trinh luén cé nghi¢m.

b. Tim hé thirc lién hé gitta cdc nghiém ma khong phu thudc vao m.
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a.Taco: N =m?>— (1+m?)(1—m?) =m*+m?>—-1>0, Vm > 1.
Suy ra, véi Vm > 1 phuong trinh luén c6 nghiém x4, x, théa man:

2m
NTRETLE
1 — m? (1)
2=

b. Khtr m tir hé (1) bang nhan xét:

2m \? 1-m2\°
(x1+ xz)2 + (xl.xz)2 = (m) + (1 n m2> =1 (x+ x2)2 + (xl-xz)z =1

dé6 chinh 1a hé thic can tim.

& DANG 5. Xét ddu cdc nghiém

Ding hé thirc Viét ta cd thé xét dau cdc nghiém x1 va xp ciia phuong trinh ax*> + bx +c = 0,a # 0
dua trén két qud:

S g c
1. Phuong trinh co hai nghiém trdi dau x; < 0 < x; < P = " < 0.

) A>0
2. Phuong trinh c6 hai nghiém cung dau <> e
P>0
A>0
3. Phuong trinh co hai nghiém duong 0 < x1 < xp & ¢ P > 0.
5>0
A>0
4. Phuong trinh co hai nghiém dm x1 < xp < 0 & < P > 0.
§<0

& Vi DU 1: Cho phuong trinh: x> —2x +m? +5 = 0.
Chiing té ring néu phuong trinh c6 hai nghiém thi hai nghiém dé déu duong.

Gia st phuong trinh c6 hai nghiém x; va x, khi dé:

X1+x=2>0
{ ! 2 & x1,x2 > 0, dpem

xl.x2:m2—|—5>0

Nhdn xét: Nhu vay, trong 10i giai ctia vi du trén ching ta da danh gia dugc phuong trinh c6 hai
nghiém duong, dua trén:

x1.x2 > 0 = x1, xp cung dau.

x1 + x2 > 0 = x1, x cting dau.

& Vi DU 2: Cho phuong trinh: x> — 2x +m = 0.
Tim m dé phuong trinh c6 hai nghiém. Khi do, tity theo m hay chi ra ddu ciia hai nghiém ciia phuong
trinh .
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Dé phuong trinh ¢6 hai nghiém, diéu kién :
N>0s1-m>0em<1.

X1+x=2>0
X1.Xp = m ’
D€ chi ra diu ctia hai nghiém ctia phuong trinh, ta xét:

khi d6, hai nghiém x; va x,, thoa man: {

& Néu 0 < m < 1, phuong trinh ¢6 hai nghiém duong.
@ Néu m = 0, phuong trinh c6 hai nghiém x; = 0 va x, = 2.

@ Néu m < 0, phuong trinh c6 hai nghiém trai dau va nghiém duong c6 gia tri tuyét d6i 16n hon
phuong & & §COg y
gia tri tuyét doi cua nghiém am.

& Vi DU 3: Cho phuong trinh: x> —2(m+1)x —m +1 =0,
Xdc dinh m dé phuong trinh:

a. C6 hai nghiém trdi dau.

b. Co hai nghiém duong phin biét.

a. Phuong trinh c6 hai nghiém trai dau x; < 0 < xp
S P<0& -m+1<0&m>1.
Vay v6i m > 1 phuong trinh c6 hai nghiém trai dau.
b. Phuong trinh ¢6 hai nghiém duong phan biét 0 < x; < x
A>0 m* +3m > 0
SCP>0 ©<1-m>0 S0<m<l.

S$>0> 2(m+1) >0
Vay v6i 0 < m < 1 phuong trinh c6 hai nghiém duong phan biét.

& Vi DU 4 Cho phuong trinh: (m — 1)x2 +2(m +2)x +m —1 = 0. (1)
Xdc dinh m dé phuong trinh:

a. Co mot nghiém.

b. C6 hai nghiém cung diu.

a. Xét hai truong hop:
Truong hgp 1: Véim — 1 = 0 <& m = 1 phuong trinh c6 dang:
6x = 0 < x = 0, 1a ngh duy nhét ctia phuong trinh .
Truong hop 2: Véim —1 # 0 <& m # 1.
Khi d6 dé phuong trinh c6 mot nghiém, diéu kién :

1
A’:O(:)(m—|—2)2—(m—1)(m—1):0(:>6m—|—320<:)m:—§.
1
Vay v6i m = 1 hoacm = ) phuong trinh c6 mét nghiém.
b. D€ phuong trinh c6 hai nghiém cting dau, diéu kién :

{P >_0 S<Am=1 & —5 > m # 1. Vay voi —3 > m # 1 phuong trinh ¢6 hai nghiém

) m—1
cung dau.
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& Vi DU 5: Cho phuong trinh: mx? —2(3 —m)x +m — 4 = 0. (1)
Xdc dinh m dé phuong trinh:

a. C6 hai nghi¢m doi nhau.

b. Co ding mot nghiém am.

a. Phuong trinh c6 hai nghiém déi nhau khi va chi khi:
m—4
P<0 <0 _,
S—0 -~ 3_m < m=o.
—— = 0
Vay v6i m = 3 phuong trinh c6 hai nghiém déi nhau.

b. Xét hai truong hop:
Truong hop 1: Vi m = 0.
2
Phuong trinh c6 dang: —6x —4 =0 & x = ~3 thoa man.
Truong hop 1: Véi m # 0.
Khi do6, phuong trinh ¢6 dung mét nghiém am khi va chi khi:

< 0=
x1 <0< xp 1 2
= x <0<=> x1 <0< x9
! 2 X1 =x2<0
) [ (m—4=0
f(0)=0 2(3—m)
o |P<0 PN m—4 0 o |0<m<4
A=0 m 9
L _Z< 3—m 0
L m

Vay voim € (0;4) U {g} . phuong trinh c6 dung mot nghiém am.

& DANG 6. Tim gié tri ctia tham sé dé cdc nghiém ctia phuong trinh thda man diéu
kién cho truéc.

Ta thuc hién cdc budc sau:
. < ue 5 a+#0

Buéc 1: Tim diéu kién cuia tham so dé phuong trinh cé nghiém xq, x < {Ai 0

X1+ xp = f(m)

x1.xp = g(m)

Budc 2: Ap dung hé thirc Viét, ta duroc: { (I)

Buwd'c 3: Biéu dién diéu kién K thong qua (I)
Budgc 4: Keét lugn.

YA Trong mot vai truong hop, bai todn con dugc phdt biéu dudi dang:
"Chitng minh rang cdc nghiém ciia phuong trinh théa man hé thitc cho trudce.”
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& Vi DU 1: (Bai 62/tr 64 - Sgk): Cho phuong trinh: 7x*> + 2(m — 1)x — m? = 0.

a. Voi gid tri nao cua m thi phuong trinh co nghiém?

b. Trong truong hop phuong trinh cé nghiém, ding hé thiic Viét, hay tinh tong binh phucong hai nghiém
ctia phuong trinh do theo m.

a. Phuong trinh ¢6 nghiém khi va chi khi; A’ > 0 & (m — 1)* 4+ 7m? > 0,Ym. Vay v6i moi gia tri ctia
m phuong trinh luén c6 nghiém.

b. Goi x; va x; la nghiém ctia phuong trinh , ta co:
—2m—-1) 2(1—-m) —m?
X1+ Xp = = va X1.Xp = —

7 7
41—m)* | —m® _ 18m®> —8m+4
Ta c6: x%-I-X%: (x1 + x2)% — 2x7.00 = ( 49171) —2. ;1 — 8m 498111"’ .

& Vi DU 2: Cho phurong trinh: (m +1) x*> —2(m — 1)x + m — 2 = 0.
Xdc dinh m d¢ phuong trinh 6 hai nghiém x1, x5 théa man:

4 (x1+ x2) = 7x1.%0

Dé phuong trinh ¢6 hai nghiém x1, x5, diéu kién :

{”#O @{mH#O@—HAmSa (+)

AN>0" 13-=m>0
2(m—1)
X1+ x2 = 1
Khi d6 phuong trinh ¢6 hai nghiém x; va x; thoa man: - _"; T
( ) X1.Xp = T

2(m—1 m—2 .~
Suyra: 4 (x1 +x2) = 7x1.?c2 & 4.W = 7'm—+1 & m = —6 thoa man (x).
Vay m = —6 thda man dieu kién de bai.

& Vi DU 3: Xdc dinh m dé phuong trinh: mx?> — 2(m + 1)x +m + 1 = 0 cd hai nghiém x1, x; théa
man: x2 + x3 = 2.

Diéu kién dé phuong trinh ¢6 hai nghiém x1 va x; :

{a#O @{m#o o 1<m#0. (%)

N >0 m+12>0
2(m+1
X1+ xp = —( )
Khi d6 phuong trinh c6 hai nghiém x; va x; thdéa man: ——
X1.Xp = ——
2 2 nf 2
4 1
Tach: B3+ =26 (v + 1) —2x1.00 =2 & (mmt S _ (mm+ ) =2&m=—z.

2 A N
Vay m = — 3 thoa man dieu kién de bai.
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& Vi DU 4: Cho phuong trinh: x> — 2kx — (k —1)(k — 3) = 0.
Chitng minh ring vdi moi k, phuong trinh luén cd hai nghiém phin bigt x1, x, théa man:

1
Z(xl + X2)2 +x1.00—2(x1+x2)+3=0

Taco: N =k*+ (k—1)(k—3) = 2k* — 4k +4 =2(k —1)>+2 > 0, Vk.

Suy ra phuong trinh luén c6 hai nghiém phan biét x1, x, thoéa man:
X1+ xp = 2k

{xl.xz = —(k — 1)(]( — 3) ’

Khi do le(xl +x)% + x1.00 — 2(x1 + x2) +3 = ~(2k)? — (k—1)(k — 3) — 2.2k + 3 = 0, dpcm.

|

& Vi DU 5: Gid sit phuong trinh ax? + bx + ¢ = 0 cd hai nghiém x1, x;.
Chitng minh ring hé thitc: b® + a?c + ac? = 3abc la diéu kién can va dii dé phicong trinh cé mot nghi¢m
bang binh phuong ciia nghiém con lai.

b
) S=x1+x=—-
Theo gia thiet ta dugc: c a. (I)
P=x1.x = "

Xét biéu thuc:
A= (x— x%)(xz — x%) = Xx1.Xp + x%.x% — (x% + x%)
= x1.Xp + x%.x%_ — [(xl + x2)3 —3x1.%2 (%1 + xz)]
_£+02_[_b_3 b]_b3+azc+ac2—3abc

c
a a? ad ‘aa ad

X1 —x3=0 [xl = x3 dpem
2 :

DodéA:O<:>(x1—x%)(x2—x%):O@[

Xy —x3 =0

1. Bai tap tu luyén

& BAI 1: Trinh bay cich nhdm nghiém cho cic phuong trinh sau:

a. x> —10x +16 = 0. c. X2 —8x+65=0.
b. x2+9x+18 =0. d. x> +9x—22=0.

& BAI 2: Trinh bay cach nhdm nghiém cho cic phuong trinh sau:

a. —x2—23x —132 = 0. 1, 10 _
C. 14x + 7x—|—6—0.
b. 3x2+9x — 162 = 0. d. 3x2+19x — 22 = 0.

& BAI 3: Tim hai canh ctia hinh chit nhat biét chu vi bang 24m va dién tich bang 27m?.
& BAI 4: Giai hé phuong trinh sau:
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x+y =20 b x+y=-21
a. . : .
x.y =99 x.y =54
& BAI 5: Giai hé phuong trinh sau:
x+y=4 3(x+y)=2
a. 9. b. 1 .
x'y - _Z x.]/ == —3
& BAI 6: Giai hé phuong trinh sau:
x+y=4 b {xz-i—xy—l—yz:l
i (2 +y%) (2 +9°) =280 S lxr-y-xy=3

& BAI 7: Giai hé phuong trinh sau:

@)

VA2 12+ /20y = 8v2 x \/Q: 7
a. { ) . }/+ T \/x—y+1,
X\/XY +y/xy =78

VX4 /y =4
b {\/x+y+\/x—y:4'

X +y? =128

. xX+xy+y=m+2
& BAI 8: Cho hé phuong trinh sau: § Y zy .
xy+xyc=m+1
a. Giai hé phuong trinh véi m = —3.
b. Xac dinh m dé hé c6 nghiém duy nhét.
2., .2
. x“+y-=2m+1
& BAI 9: Cho hé phuong trinh sau: { Y ) ( )
(x+y) =4
a. Giai hé phuong trinh v6i m = 1.
b. Xéc dinh m d€ hé c6 dung hai nghiém phan biét.

. . . x+xyt+y=m+1
& BAI 10: Cho hé phuong trinh sau: 9 5 .
Xy +xy-=3m—>5

a. Giai hé phuong trinh véi m = g

b. Xéc dinh m dé hé vo nghiém.

c. Xac dinh m dé hé c6 mot nghiém duy nhat.
d. Xac dinh m dé hé c6 hai nghiém phan biét.

2., .2
& BAI 11: Cho hé phuong trinh sau: Xrytoy =8
xy(x+1)(y+1) =m
a. Giai hé phuong trinh v6i m = 12.
b. Xéc dinh m dé hé c6 nghiém.

& BAI 12: Cho phuong trinh: V2x2 —4/3x+4 = 0.
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a. Chuing t6 rang phuong trinh c6 hai nghiém phan biét x; va x,.

. 1 1
b. Tinh gid tri ctia biéu thttc A = — 4+ —.
X1 X2

& BAI 13: Cho phuong trinh: v/2x% — 21/6x — 8 = 0.

a. Chung t6 rang phuong trinh c6 hai nghiém phan biét x; va x,.

. 1 1
b. Tinh gia tri cua bieu thic A = — + —.
1%

& BAI 14: Tim m dé phuong trinh: x> — 2(m + 1)x + 2m + 2 = 0 ¢6 hai nghiém x1, xo. Khi d6 hay
lap phuong trinh ¢6 nghiém nhu sau:

a. —2xq1 va —2xp. c. —x}va —x3. e. X1+ Xo va —x1.xp.

b. 3x; va 3x;. ) X

& BAI 15: Tim m d€ phuong trinh: mx? — 2(m + 3)x 4+ m + 1 = 0 ¢6 hai nghiém x4, x,. Khi d6 hay
lap phuong trinh ¢6 nghiém nhu sau:

a. —x1va —x. c. x3vaxs. e. x4 x5 va x3.x3.
1 1
X d. —va—.
b. 2x1 va 2x,. x‘ll x‘zl

& BAI 16: Tim m dé phuong trinh: mx? — 2(m + 1)x + 2 = 0 ¢6 hai nghiém x, x,. Khi d6 hay lap
phuong trinh c6 nghiém nhu sau:

a. —3x7 va —3x5. C. x% va x%.

2 42

b. x1 + xp va x1x. d. x? + x5 va x3.x3.

& BAI 17: Cho phuong trinh mx? — 2mx + 3 = 0. Tim hé thuc lién hé gitta cic nghiém ctia phuong
trinh khong phu thudc m.

& BAI 18: Cho phuong trinh x?> —2(m + 1)x — m + 1 = 0. Tim hé thtic lién hé giita cdc nghiém ctia
phuong trinh khong phu thudce m.

& BAI 19: Cho phuong trinh x? — 2xcosa +sina — 1 = 0.

a. Chiing minh rang véi moi & phuong trinh luén ¢ nghiém.
b. Tim hé thuc lién hé gitra cac nghiém ctia phuong trinh khong phu thudc a.

& BAI 20: Cho phuong trinh x2 — 2x cota — 1 — tan?a = 0.
Tim hé thuc lién hé gitta cac nghiém ctia phuong trinh khong phu thudc a.

& BAI 21: Cho phuong trinh (1 + m?)x? —2(m? — 1)x +m = 0.
a. Tim m dé phuong trinh ludn c6 nghiém.
b. Tim hé thic lién hé gitra cac nghiém cua phuong trinh khéng phu thudc m.

& BAI 22: Cho phuong trinh x? + 2x 4+ m = 0. Tim m dé phuong trinh c6 hai nghiém. Khi d¢, tuy
theo m hay chi ra dau ctia hai nghiém ctia phuong trinh.
& BAI 23: Cho phuong trinh x2 —4mx +1=0. Tim m dé phuong trinh ¢6 hai nghiém. Khi do¢, tuy
theo m hay chi ra ddu ctia hai nghiém ctia phuong trinh.
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& BAI 24: Cho phuong trinh mx? — 6x + m = 0. Tim m dé phuong trinh c6 hai nghiém. Khi d6, tuy
theo m hay chi ra ddu ctia hai nghiém ctia phuong trinh.

& BAI 25: Cho phuong trinh mx? —8x +1 = 0. Tim m dé phuong trinh ¢6 hai nghiém. Khi d¢, tuy
theo m hay chi ra diu ctia hai nghiém ctia phuong trinh.

& BAI 26: Cho phuong trinh x? — 2(m + 7)x + m* — 4 = 0. Xac dinh m dé phuong trinh

a. C6 hai nghiém trai dau.

b. C6 hai nghiém cuing dau.

& BAI 27: Cho phuong trinh (m — 1)x% +2(m + 2)x +m — 1 = 0. Xac dinh m dé phuong trinh
a. C6 hai nghiém am phan biét.

b. C6 hai nghiém duong phan biét.

& BAI 28: Cho phuong trinh (m — 1)x? + 2mx + m + 1 = 0. Xac dinh m dé phuong trinh

a. Co hai nghiém am phan biét.

b. C6 hai nghiém déi nhau.

& BAI 29: Gia stt phuong trinh ax? + bx + ¢ = 0, a # 0 ¢6 dting mdt nghiém duong, goi nghiém dé
1a x1. Chitng minh rang;

a. Phuong trinh cx? + bx + a = 0 cling c6 ding mot nghiém duong, goi nghiém do6 1a x».
b. x1 +xp > 2.

& BAI 30: Tim m dé phuong trinh x2 + 2mx + 4 = 0 c6 hai nghiém x;, x,. Khi d6

a. Tinh theo m gid tri cac bi€u thuc E = \/x1 + \/xp va F = {/x1 + ¥/x3.

b. Tim m sao cho x{ + x5 = 32.

X1 “ X2 B
c. Tim m sao cho (—) + (—) = 47.
X2 X1

& BAI 31: Gia st phuong trinh ax? + bx + ¢ = 0 c6 hai nghiém x1, x,. Chiing minh rang hé thic
(k +1)%2ac — kb?> = 0, v6i k # 0 la diéu kién can va da dé phuong trinh c6 mot nghiém bang k 1an
nghiém con lai.

F. PHUONG TRINH QUY VE PHUONG TRINH BAC HAI
I. PHUONG PHAP GIAI TOAN

& DANG 1. Gidi phuong trinh tich

Phuong phép giai: Bién doi phuong trinh vé dang A- B = 0 & . j "

& Vi DU 1: Gidi cac phuong trinh sau
1. (Bai26.a/tr 56 - Sgk) (3x? —5x + 1) (x* —4) = 0.
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2. (Bai39.a/tr 57 - Sgk) (3x% — 7x —10) [242 + (1— v/5) x + V5 — 3| = 0.

& Vi DU 2: Giai cac phuong trinh sau
1. (Bai 36.b/tr 56 - Sgk) (2x% + x — 4)” — (2x — 1)2 = 0.

2. (Bai39.d/tr 57 - Sgk) (x2 4 2x — 5)°

(x2 —x+ 5)2.

& VI DU 3: Gii phuong trinh (x2 — 1) (0,6x + 1) = 0,6x% + x.

& DANG 2. S{r dung dn phu chuyén phuong trinh vé phuong trinh béc hai

S

& Vi DU 1: Gidi phuong trinh 2x% + 1 = 5
x

& Vi DU 2: Giai cic phuong trinh sau

2
a) 2 (x2—2x)° 43 (x2—2x) +1=0; b) (x+%> —4(x—|—%)+3=0.

& Vi DU 3: Giai cac phuong trinh sau

a) 3(2+x)—2(x2+x)—1=0; b) (x2 —dx+2)° +x2 —4x -4 =0;

X x+1
— =5 7; d —10- = 3.
c) x —+/x =5x+ ) o »
& DANG 3. Gidi phuong trinh chira dn & méu
Phuong phép giai: Ta thuc hién theo cdc budc sau:
Buwéc 1: Dit diéu kién cd nghia cho phuong trinh.
Buwédc 2: Khir mdu, dua phuong trinh vé dang théng thuong.
Buwdc 3: Kiém tra diéu kién cho cdc nghiém tim dugc roi két ludn.
& Vi DU 1: Giai cac phuong trinh sau
X 10 — 2x x+0,5 7x +2
a) = ; b) = .
x—2 x%2—2x 3x+1  9x2-1
& Vi DU 2: Giai cac phuong trinh sau
x+2 6 4 —x?—x+42
3= . b = .
) s T ) Y1 Gt 2)

7= LGP TOAN THAY DUNG - 04 QUACH VAN TUAN, P12, TAN BINH

0906 804 540



B TAI LIEU HOC TAP MON TOAN 9 - TAP 1 ©® Trang 61

/N Trong mot vii triong hop, viéc quy dong méu sé khong phéi 1 gidi phdp t6i wu, dic bigt khi quy dong
chiing ta nhan duoc mét phuong trinh bic cao hon 2, trong nhitng truong hop nhu vay chiing ta thuong nghi
t6i nhitng phiwcong phdp gidm bdc cho phuong trinh va mét trong sé do la phuong phdp dit én phu. Vi du sau
sé minh hoa nhdn dinh nay

x2 42 x2 42 _
X2 —2x+2 x243x+2

& Vi DU 3: Giai phuong trinh ;

Nhan xét.

1)

2)

Nhu vdy, v6i bai todn trén néu chiing ta lua chon hidng quy dong mdu sé thi sé nhan duogc mot phuong
trinh bdc 4 va viéc gidi phuong trinh nay phy thudc rat nhiéu vao ki ning dodn nghiém ciing phép chia
da thitc dé chuyén phuong trinh vé dang tich. Tuy nhién, mét cau héi thuong duoc cdc em hoc sinh dit ra
& ddy la “Tai sao lai cd thé nghi ra dugc cdch chia cho x roi dit dn phu nhu vdy?”, cdu trd 10i cd thé duoc
khiang dinh ¢ dang phuong trinh tong quadt

ax>+mx+c ax’+px+c
ax2+nx—+c  ax2+qx—+c

4 - . 2 2 N X % P v, A C 9 C
Ta co thé lya chon phép chia ca tir va mau cho x (hodc x2) roi diit dn phut = ax + p (hogc t=a+ E>
Y tudng trén dugc md rong cho phuong trinh dang

mx N nx B
ax2+bx+d  ax2+4+cx+d

p.

Viéc lua chon dn phu trong hau hét cdc truomg hop luén can t6i nhitng bién doi dai s dé lam xudt hién
dang ctia dn phy va dé thuc hién tot cong viéc nay cdc em hoc sinh luén phdi tht linh hoat va sdng tao. Vi
du sau sé minh hoa nhdn dinh nay.

, 4x
& VI DU 4: Giai phuong trinh x? + ﬁ =5.

& DANG 4. Gidi phuong trinh béc ba

Phuong phap giai: D€ gidi phuong trinh: ax® +bx> + cx +d =0 (1)
ta thuc hién theo cdc budc sau:

Bwoc 1: Dodn nghiém xg cua (1).
Budc 2: Phin tich (1) thanh

X =Xy

9
_ +bix+ =0«
(x — xo) (ax 1%+ 1) g(x) =ax®> +bix+c; =0 (2)

Buwdc 3: Gidi (2) roi két lugn nghiém ciia phuong trinh.
AN
1) Dy dodn nghiém dva vao két qud sau:

a) Néua+b+c+d=0thi(1)cénghiégm x = 1.
b) Néua—"b+c—d=0thi(1)cénghiém x = —1.
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¢) Néua,b,c,d nguyén va (1) cé nghiém hitu ti Z thi p, q theo thit tu la udc cua d va a.
d) Néuac® = bd® (a,d # 0) thi (1) cé nghiém x = —%.

2) ViGi cic phuong trinh cé chita tham sé 6 thé coi tham sé la dn d¢ thuc hién viéc phan tich da thiic.

& Vi DU 1: Giai cac phuong trinh sau
a) 2x3 4+ x2 —5x+2=0; b) 2x3 +x+3 =0.

& Vi DU 2: Gidi cac phuong trinh sau

a) 1,2x3 —x2—0,2x = 0; b) 5x3 — x> —5x+1=0.

& Vi DU 3: Giai cc phuong trinh sau
a) 3x3 —8x2 —2x+4 = 0; b) x3+x2 —xv2 —2v2=0.

/N Khi di thanh thao cic phucong phdp nhdm nghiém cdc ban hoc sinh khong can néu nhin xét trong 10i gidi
cho moi phuong trinh.

& Vi DU 4: Giai phuong trinh x> + 3x2 — 2x — 6 = 0.

& Vi DU 5: Cho phuong trinh x3 — (2m + 1)x? +3(m + 4)x —m — 12 = 0.
1. Giai phuong trinh véi m = —12.

2. Xéc dinh m dé phuong trinh ¢6 3 nghiém phan biét.

/N Néu phiong trinh cd chita tham sé m, ta c6 thé coi mla dn, con x la tham sb. Sau dé tim lai x theo m.

& Vi DU 6: Xac dinh m dé phuong trinh m?x3 — 3mx? + (m? 4+ 2)x —m = 0, v6i m # 0 c6 ba
nghiém phan biét.

/N Néu cic phutong phdp nhdm nghiém khong co tic dung, ta cé thé thir van dung kién thitc vé phin tich da
thirc.

& Vi DU 7: Giai phuong trinh x3 — 3x2y/3 + 7x — /3 = 0. (1)

& DANG 5. Gidi phuong trinh tring phuvong

Phuong phap giai: Vi phuong trinh ax* +bx? +c =0 (1)
ta thuc hién cdc budc:

Buoc 1: Dit t = x? véi diéu kién t > 0.
Buwdc 2: Khi dé, phuong trinh duoc bién doi vé dang

at> +bt+c=0 (2)
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Buwdc 3: Gidi (2) dé'tim nghiém t, tir d6 suy ra nghiém x cho phuong trinh.

/N Néu phuong trinh (2) ¢é nghiém ty > 0 thi phuong trinh (1) cd nghiém x = +/1.

& Vi DU 1: Giai cac phuong trinh sau

a) 3x* —12x2+9 =0; b) 2x* +3x> -2 =0; c) x*+5x24+1=0.
& Vi DU 2: Cho phuong trinh mx* —2 (m — 1) x> +m —1 = 0. (1)
Tim m dé phuong trinh

1. Cé nghiém duy nhat.

2. C6 hai nghiém phan biét.
3. C6 ba nghiém phan biét.
4. C6 bdn nghiém phan biét.

& DANG 6. Gidi phuong trinh héi quy va phdn hdi quy

& Phuong trinh hoi quy:
D€ gidi phuong trinh ax* + bx® 4+ cx®> + bx +a =0 (1) ta thuc hién theo cic budc:
Budc 1: Nhin xét ring x = 0 khong phdi la nghi¢m ciia phuong trinh. Chia cd hai vé ciia phuong
trinh cho x* # 0, ta duwoc

a(x2+%)+b(x+%)+c:0. (2)

1 1
Budc 2: Diit t = x+;,suymx2+; =22
Khi do, phuong trinh (2) co dang:

at?> + bt +c—2a=0. (3)

& Phuong trinh phdn hoi quy:
D€ qidi phuong trinh ax* +bx® 4+ cx?> —bx +a =0 (1) ta thuc hién theo cdc budc:
Budc 1: Nhin xét ring x = 0 khong phdi la nghi¢m ciia phuong trinh. Chia cd hai vé ciia phuong
trinh cho x* # 0, ta duoc

a(xz—i—%)—l—b(x—l)—l—c:o. @)

X
) . 1 , 1 5
Buoc2:Datt = x — o S +? =t 42
Khi do, phuong trinh (2) co dang:
at? + bt +c+2a=0. (3)
Chii yj: Phuong phdp mé rong ty nhién cho dang phuong trinh

ax* +bxd +cx? +dx+e=0
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2R A o o & d 2
cohesothoamanaz b ,e #0.

Khi d6 ta dat dn phu t = x + %%

Trudc hét ta quan tam tdi phuong trinh cé dang hoi quy.

, 1 1
& VI DU 1: Giai phuong trinh x* — §x3 —x? — SX+1=0.

& Vi DU 2: Giai phuong trinh x* + 3x3 — %xz —3x+1=0.

& VI DU 3: Giai phuong trinh 2x* — 21x3 + 74x% — 105x + 50 = 0.

/N Nhiéu phutong trinh & dang ban dau khong phdi la phuwong trinh hoi quy hay phdn hoi quy, tuy nhién vdi
phép diit dn phu thich hop ta 6 thé chuyén chiing vé dang hoi quy hodc phdn hoi quy, tir do dp dung phiong
phdp dd biét dé gidi. Ta di xem xét hai vi du sau.

& VI DU 4: Giai phuong trinh

(x—2)*4 (x —2)(5x2 — 14x + 13) + 1 = 0. 1)

& Vi DU 5: Gidi phuong trinh

(x> —x)? —2x(3x —5) —=3=0.

& DANG 7. Phuong trinh dang (x +a)(x +b)(x+c)(x+d) =m (1),véia+b=c+d

Phutong phdp: D€ gidi phuong trinh (1) ta thuc hién theo cdc budc:
Budc 1: Viét lai phwong trinh dang:

[x2+(a+b)x+ab] : [x2+(c+d)x+cd] =m. (2)

Budc2: Ditt = x>+ (a+b)x +ab, suy ra x> + (c +d)x +cd = t — ab + cd.
Khi do, phuong trinh (2) co dang:

t(t—ab+cd) =m <2 — (ab—cd)t —m=0. (3)

& Vi DU 1: Giai phuong trinh (x +4)(x +5)(x +7)(x + 8) = 4.

& Vi DU 2: Gidi phuong trinh (2x — 1)(x — 1)(x — 3)(2x + 3) = —9.
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& DANG 8. Phuong trinh dang (x +a)* + (x+b)*=c (1)

Phuwong phdp gidi
a—>b
X+a=t+——
Buce1:Ditt = x+ “F0 2
2 a—>b
x+b=t— 7
Khi do, phuong tinh (1) co dang:
2 412222 (P20 L ()
Budc 2: Dit u = t2, diéu kién u > 0.
Khi do, phuong trinh co dang
2u? + 12(”%’)%{ 122 b)4 =c. (3)

Buwdc 3: Gidi (3) nhdn duoc u, tir do suy ra nghiém t roi tdi x.

& Vi DU 1: Giai phuong trinh (x +4)* + (x 4 6)* = 82.

& Vi DU 2: Cho phuong trinh (a +1)* 4 (x +3)* =2m. (1)
1. Giai phuong trinh v6im = 1.

2. Tim m dé phuong trinh c6 hai nghiém phan biét.

& DANG 9. Sir dung phuong trinh béc hai gidi phuong trinh chira déu gid tri tuyét
doi

V6i cic phuong trinh chita dau gid tri tuyét dbi, cd thé dugc chuyén vé phuong trinh bic hai bang mot
trong cdc cdch sau:
Cich 1: Sir dung cdc phép bién d6i twong duong, bao gom

ol o @) =8
f()] = lg(x)| & [f((v;) _ g(x).
g(x) >0
= g(x x) =g(x odc flx) 20 flx) =0
Fl=s) < [;Exi = g_(g()x) " Hf(x) = g(x) {_f(x) = g(x)

Cich 2: Str dung phuong phdp dit an phu.
Trudc tién chiing ta quan tam tdi phwong trinh chita dau gid tri tuyét dbi duoc chuyén vé phuong trinh
béc hai bang phwong phdp bién doi tuong duong.

& Vi DU 1: Gidi phuong trinh: |x? — 2x — 2| = |x? + 2x].

Nhan xét. Nhu vdy, vi du trén da minh hoa cho phép bién d6i twong duong thit nhét ciia phuong trinh chita
ddu gid tri tuyét doi.

& Vi DU 2: Giai phuong trinh: |x? + x| = —x% + x + 2.
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/N Cic vi du tiép theo, s¢ minh hoa viéc st dung dn phu dé chuyén phirong trinh chita déu gid tri tuyét déi
vé phuong trinh bic hai.

& Vi DU 3: Giai phuong trinh: (x — 1) +4|x — 1| +3 =0,

& DANG 10. S&r dung phuong trinh béc hai gidi phuong trinh chira cdn thirc

Phuong phdp gidi

Vii cdc phwong trinh chita cin thiic, c6 thé chuyén vé phuong trinh bic hai bing mét trong cdc cdch
sau:

Cdch 1: St dung cdc phép bién déi tuong duong, bao gom:

VI = Vsx) & f(x) = g(x) > 0.

_ g(x) =0
VI =59 {50~ ey

Cdch 2: Sir dung phuong phdp dit an phu.
Trudc tién chiing ta quan tidm tdi phuong trinh chita cin thitc duoc chuyén vé phuong trinh bac hai
bang phuong phdp bién déi tuong duong.

& Vi DU 1: Giai cac phuong trinh:

1. Va2 —4x+5=+x+1 2. Vx2 —2x+3=+2x2—7x+09.

Nhan xét. Trong vi du trén:

O ciu a), chiing ta lya chon diéu kién x +1 > 0, vi cd cdm gidc no don gidn hon diéu kién x2—4x =5>0.
Tuy nhién, thuc té ta thay diéu kién x*> — 4x +5 > 0 la don gidn hon vi x> —4x +5 = (x —2)> +1 >0,
luén ding va trong truong hop nay ching ta khong can kiém tra lai nghiém.

O ciu b), chiing ta lya chon diéu kién x> — 2x + 3 > 0, vi diéu nay luon ding.

& VI DU 2: Giai phuong trinh: v2x2 + x —3 = x — 1.

& Vi DU 3: Giai phuong trinh: v/x + 4 — /1 — x = /1 - 2x.

/N Cic vi du tiép theo, sé minh hoa viéc sit dung dn phu dé chuyén phuong trinh chita cin vé phuong trinh
bdc hai.

& Vi DU 4: Giai phuong trinh: 2(x% — 2x) +v/x2 —2x —3 -9 = 0.

II. BAI TAP
& BAI 1: Gidi cac phuong trinh sau.

1 1 ) O +x+1) 7(x+1)

— = b — =0.
x—1 x+1 )

a) x2—x+1 x—1

& BAI 2: Gidi cac phuong trinh sau.
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*-2x-1 1

6 x2—2x:0'

a)

& BAI 3: Giai cdc phuong trinh sau.

2x2+5x+8+2x2+3x+8 B
2x2+3x+8 2x2+7x+8

a)

& BAI 4: Giai cdc phuong trinh sau:

x2—3x+2+ x
" x245x+2  x2—-5x+4+2

2x2+x+3+ 3x 0
"2x2 —T7x+3  2x24+6x+3

& BAI 5: Giai cc phuong trinh sau:

9
(x+3)2
4x2?

2. 42+ X 5
Tt oxr1p

1. x2 4 8 = 0.

& BAI 6: Cho phuong trinh x% + b

xX—a

b)

2

1

15

¥ _3x+3 X2 —3x+4 2(2—3x+5)

1. Tima, b dé phuong trinh c6 hai nghiém phan biét.

2. Tim a, b d€ phuong trinh c6 nghiém.
& BAI 7: Gii cac phuong trinh sau

x2—3x—|—2+ 2x _0
x24+5x+2 x2—5x+2

& BAI 8: Giai cac phuong trinh sau

a)

9x2
2 _
a) x +(x+3)2+8 0
5 . a b
& BAI 9: Cho phuong trinh P + =

b) 5¢2+6x+9  5x>+10x+9
5x2 +4x+9  5x2+4+7x+9
b) 2x2 +x+3 3x _
2x2 —7x+3  2x24+6x+3
b) x2 x?
— 4 5=0.
) x +(2x+1)2+

1. Tim a, b dé phuong trinh c6 hai nghiém phan biét.

2. Tim 4, b d€ phuong trinh c6 nghiém.
& BAI 10: Giai cac phuong trinh sau.

a) 4x> —9x2 +6x—1=0.

c) 2x3+x+3=0.

e) 2x3 —9x +2 = 0.

b) 2x3 +x*> —5x +2 = 0.

d) 2x3 4+ 7x? +7x +2 = 0.

f) 8x3 —4x>+10x —5=0.

0.

& BAI 11: Giai phuong trinh sau, biét rang phuong trinh c6 mot nghiém khong phu thude vao a, b

vab>0:x%— (2a+1)x>+ (a> +2a —b)x — (

b) = 0.

& BAI 12: Cho phuong trinh mx3® + (3m — 4)x?> + (3m — 7)x +m — 3 = 0(1).
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1. Giai phuong trinh v6i m = 3.
2. Xac dinh m dé phuong trinh c6 3 nghiém phan biét khong duong.
& BAI 13: Cho phuong trinh x> — 2mx? + mx +m — 1 = 0 (1). Xac dinh m dé
1. Phuong trinh c6 dung 1 nghiém.
2. Phuong trinh c6 2 nghiém phan biét.
3. Phuong trinh c¢6 3 nghiém phan biét.
& BAI 14: Cho phuong trinh x3 — 2mx? + (2m? — 1)x — m(m? — 1) = 0(1). Xac dinh m dé
1. Phuong trinh ¢6 3 nghiém phén biét.
2. Phuong trinh c¢6 3 nghiém phan biét duong.
3. Phuong trinh c6 3 nghiém phan biét am.

& BAI 15: Xéac dinh m dé phuong trinh x> — (m + 1)x? — (2m? — 3m + 2)x +2m(2m — 1) = 0(1) ¢6
2 nghiém phan biét.

& BAI 16: Cho phuong trinh 2x3 +2(6m —1)x? —3(2m — 1)x — 3(1+2m) = 0 (1). Tim m dé phuong
trinh c6 ba nghiém phan biét c6 tong binh phuong bang 28.

& BAI 17: Giai cac phuong trinh sau.

a) x* —10x3 +35x% — 50x +24 = 0. b) x* — 6x3 — x* +54x — 72 = 0.

c) x* —2x3 —6x2+8x+8. d) 2x* —13x3 +20x> —3x —2 = 0.
& BAI 18: Gidi cac phuong trinh sau.

a) x* —3x2 —4x-3=0. b) x* —4x3+3x2—2x—1=0.
& BAI 19: Cho phuong trinh mx* — (m +2)x3 +2(1 — 2m)x? + 4(2+m)x —8 = 0(1).

1. Giai phuong trinh v6i m = 2.

2. Xac dinh m dé phuong trinh c6 dung 3 nghiém phan biét.

3. Xéc dinh m dé phuong trinh ¢6 dung 4 nghiém phan biét.
& BAI 20: Cho phuong trinh mx* — 6mx® + (2 + 11m)x? — 6(m + 1)x +4 = 0 (1).

1. Giai phuong trinh véi m = 1.

2. Xéc dinh m dé phuong trinh ¢6 dung 2 nghiém phan biét.

3. Xéc dinh m dé phuong trinh ¢6 ding 3 nghiém phan biét.

4. Xéc dinh m dé phuong trinh c6 4 nghiém phan biét.
& BAI 21: Cho phuong trinh x* — 4mx3 + 4(m? — 1)x% + 12x — 9 = 0 (x).

1. Xac dinh m d€ phuong trinh c6 ding 1 nghiém.

2. Xéc dinh m dé phuong trinh ¢6 dung 2 nghiém phan biét.

3. Xac dinh m dé phuong trinh c6 dung 3 nghiém phan biét.
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4. Xac dinh m dé phuong trinh c6 4 nghiém phan biét.

& BAI 22: Giai cac phuong trinh sau.
a) x*—x2—-2=0.

b) 4x* —5x24+1=0.
o) x*—3x24+2=0.

d) x* —4x2+1=0.
& BAI 23: Cho phuong trinh x* — 2(m +1)x%2 4+ 2m + 1 = 0 (1). Tim m dé phuong trinh c6 4 nghiém
phan biét.
& BAI 24: Giai cac phuong trinh sau

a) x —v2x+3=0.

b) V3x+4—+2x+1=+x+3.
c) Vhx—1—+3x—-2=+x—1.

& BAI 25: Gidi cac phuong trinh sau.
a) x>+ vx2+11 = 31.

b) (x+5)(2 —x) = 3vx2 + 3x.
o) Vx+1)(2—x)=1+2x—2x2%

& BAI 26: Giai cac phuong trinh sau.

a) Va2 —3x+3+vVx2—-3x+6=3. b) vV2x2 +5x +2 —2v/2x2 +5x — 6 = 1.
& BAI 27: Giai cac phuong trinh sau.
a) VaZ+3x+2-2vV2x2 F6x+2 = —/2.

b) Vx—vVxZ—1+vVx+vVx2—-1=2.
5 . x+1
& BAI 28: Giai phuong trinh (x —3)(x + 1) +4(x — 3)

= -3.
x—3
& BAI 29: Giai phuong trinh 2{/(1 + x)2 — 31 — 22 + {/(1 — x)2 = 0 v6i n chan.
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G. GIAI BAI TOAN BANG CACH LAP PHUONG TRINH

I. TOM TAT LI THUYET

Trudc hét cac em can 6n lai kién thitc cia phuong phap giai toan bang céach:

1. Lap phuong trinh bac nhat mot an.

2. Lap hé phuong trinh bac nhat hai an.

Dé gii bai toan bfmg cach 1ap phuong trinh bac hai mét &n, ta thyc hién cac budc sau:
Budc 1: Lap phuong trinh.

& Chon an va xac dinh diéu kién thich hgp cho an. Chd y phai ghi r6 don vi ctia an.
@ Biéu thi cac dai lugng chua biét khac theo an.

@ Dua vao cac dit kién va diéu kién ctia bai toan dé lap phuong trinh.
Budc 2: Giai phuong trinh.
Budc 3: Thit lai, nhan dinh két qua va tra 16i.
Céc bai toan dua ra thuong thudéc mét trong 5 dang sau:
Dang 1: Bai toan chuyén dong.
Dang 2: Bai toan veé sb va chi sb.
Dang 3: Bai toan voi nudc.
Dang 4: Bai toan c¢6 noi dung hinh hoc.

Dang 5: Bai todn vé phan tram - ndng suat.

II. PHUONG PHAP GIAI TOAN

& DANG 1. Béi todn chuyén déng

& Vi DU 1: Mot doan xe van tai du dinh diéu sb xe cting loai dé van chuyén 40 tan hang. Luc
sap khoi hanh, doan xe dugc giao thém 14 tan nira. Do d6 phai diéu thém 2 xe cung loai va
mdi xe ban dau phai chd thém nira tan nira. Tinh s0 xe phai diéu theo dy dinh.

Nhan xét. Nhu vdy trong [0i gidi ctia vf du trén ta thdy:
& Chiing ta lua chon dn x cho gid tri can tim la s6 xe phdi diéu.
& Viéc thiét lgp phuong trinh dua trén phép so sanh khéi lugng mdi xe phdi cho.

& Loi gidi duoc trinh bay thanh ba phan doc lap v6i nhau vdi muc dich minh hoa dé gitip cdc em hoc sinh
hiéu dugc cdch trinh bay bai todn theo thudt todn da chi ra. Tuy nhién, ké tir cdc oi du sau chiing ta
khong can phén tdch nhu vdy ma chi yéu cau cdc em hoc sinh khi doc phdi biét minh dang & budc nao.
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& Vi DU 2: Mot xe Itra di tir Ha Néi vao Binh Son (Quang Ngai). Sau 1 gid, mot xe Itra khéc di
tir Binh Son ra Ha Ni v6i van toc 16n hon van toc ctia xe ltra thit nhat 1a 5 km/h. Hai xe gép
nhau tai mot ga chinh giita quang dudng. Tim van téc méi xe, gia thiét rang quang duong Ha
NOoi - Binh Son dai 900 km.

& VI DU 3: Khoadng cach gitra hai bén song A va B 1a 30 km. Mot can6 di tir bén A dén bén B,
nghi 40 phut & bén B 16i quay lai bén A. K& tir lic khdi hanh dén khi vé lai bén A hét tat ca 6
gio. Hay tim van toc cia cand trong nudc yén ling, biét rang van tdc ctia nudc chay 1a 3 km/h.

& VI DU 4: Mot xudng du lich di tir thanh phé Ca Mau dén Dat Mii theo mot dudng song dai
120 km. Trén dudng di, xuéng nghi lai 1 gio tai thi trin Nam Can. Khi vé, xudng di theo duong
khac dai hon duong ltc di 1a 5 km véi van tdc nhd hon van toc Iic di la 5 km/h. Tinh van toc
ctia xuong lic di, biét rang thdi gian vé bang thoi gian di.

& Vi DU 5: Hai bén séng A va B cach nhau 40 km. Ciing mot ltic véi cand di xuoi tir A c6 mot
chiéc be troi tir A v6i van toc 3 km/h. Sau khi di dén B cand trd vé bén A ngay va gap be khi
da troi duge 8 km. Tinh vén tdc riéng ctia cand. Biét van tdc ctia cand khong thay dai.

& Vi DU 6: Mot nguoi di xe mdy trén quang dudng AB dai 120 km véi van toc dinh trude. Sau
1 ) )
khi di dugc 3 quang duong vdi van toc do, nguoi l4i xe tang van toc thém 10 km /h trén quang

duong con lai. Tim van toc dy dinh va thoi gian xe 1dn banh trén duong, biét nguoi d6 dén B
som hon du dinh 24 phut.

& DANG 2. Bdi todn vé sé va chir s

& vi DU 1: Trong luc hoc nhom, ban Hung yéu cau ban Minh va ban Lan méi nguoi chon mot
s6 sao cho hai s6 nay hon kém nhau 1a 5 va tich cta ching phai bang 150. Vay hai ban Minh va
Lan phai chon nhitng s6 nao?

/N Ta ciing o6 thé goi cic 56 cdn tim 1 x va x + 5.
Két qud ta ciing c6 hai cip (10;15) hodc (—10; —15) théa man cdc diéu ki¢n dé bai.

& Vi DU 2: Tim hai s6 biét hiéu ctia chiing bang bang 8 va téng cac binh phuong ctia chiing
bang 424.

/N Nhu vdy, trong 10 gidi ctia vf du trén ta thdy:

1. Cho du bai todn yéu cau chiing ta di tim hai s6 (diéu nay cd thé khién hoc sinh hiéu theo hudng can hai dn)
nhung can hiéu ring, s6 thit hai dugc xdc dinh thong qua s6 thit nhét (béi hiu giita chiing bang 8). Do dé
chiing ta lua chon dn x cho so thit nhat va dé thay so thit hai la x + 8.

2. Vigc thiét lgp phuong trinh la don gidn, khi di cd dugc hai s6 can tim.

3. Vdi nhgn dinh trong 1, bai todn c6 thé duoc gidi thong qua hé hai dn x, y (vdi x 1o s6 thir nhat va y la so
thit hai), cu thé:

& Hiéu ciia chiing bang 8 nén x —y = 8.
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& Tong binh phuong ciia hai s6 bing 424 nén x* + y* = 424.
x—y=238

x4 y? =424,

Hoc sinh ty gidi bing cich chuyén vé phuong trinh bic hai.

& Tir ddy ta co hé phuong trinh {

& VI DU 3: Bai toan yéu cau tim tich cia mét sé6 duong véi mot s6 16n hon né 2 don vi nhung
ban Quan nham dau bai lai tinh tich cia mét so duong véi mot so bé hon né 2 don vi. Ket qua
ctia ban Quan la 120. Hoi néu lam dung dau bai da cho thi két qua phai la bao nhiéu?

& Vi DU 4: D6 em tim dugc mot sd ma mot nira ctia né trix di mdt nira don vi rdi nhan véi
mot nira cua n6 bang mot nira don vi.

& Vi DU 5: Tich ctia hai s6 tu nhién lién tiép 16n hon téng ctia chting 1a 109. Tim hai s do.

& Vi DU 6: Mot 16p hoc duge nha trudng phat phan thudng ba 1an va chia déu cho cac em hoc
sinh. Lan thi nhat chia hét 66 quyén v nhung vang 5 em, lan thi hai chia hét 125 quyén v&
nhung vang 2 em, con 1an thit ba thi khong vang em nao va chia hét 216 quyén vd. Biét mot
hoc sinh c6 mat ca ba lan da nhan duoc s6 vd (trong lan ba) b::fmg tong s6 v& da nhan trong hai
lan dau. Tinh s6 hoc sinh.

& DANG 3. Bdi todn voi nuéc

& Vi DU 1: C6 hai voi nude. Ngudi ta md voi thi nhat cho voi chdy day mot bé nude can roi
khoa lai. Sau d6 md voi thit hai cho nudc chay ra hét vdi thoi gian 1au hon so véi thoi gian voi
mot chay 1a 4 gig. Néu cting mé ca hai voi thi bé day sau 19 gio 15 phut. Héi voi thi nhat chay
trong bao lau méi day bé khi voi thit hai khoa lai.

YA Trong bai todn trén, cdc em can luu y:
& Voi thit nhét chdy dé cho nudc vao bé.
& Voi thit hai chdy d¢'lay nudc tir bé ra.

. ) 1 1
Do do khi lap phwong trinh ta phdi lay thoi gian ciia voi thit nhat trir thoi gian cia voi thit hai: Pl
4

7—7.
4

. 1 1
Con t truong hop ca hai voi cung chdy vao bé thi ta co — + —— = —.
on trong truong hop cd hai voi ciung chay vao bé zacox—|—x_’_4 o

& DANG 4. Bai toan c6 ndi dung hinh hoc

& VI DU 1: Mot manh dat hinh chi nhat c6 dién tich 240 m2. Néu tang chiéu rong 3 m va giam
chiéu dai 4 m thi dién tich manh dat khong déi. Tinh kich thude ctia manh dét.
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& VI DU 2: Tinh chiéu dai va chiéu rong cua mot hinh chir nhat. Biét hinh chit nhat ¢6 chu vi
bang 340 m va dién tich bang 7200 m?.

/N Nhu vdy, trong 10 gidi ctia vf du trén ta thay:

& Vi hai gid tri phdi tim chiing ta lwa chon nd cho hai dn twong ving. Tir do, can di thiét ldp mot hé hai
phuong trinh theo hai dn do.

™ H¢ phuong trinh dugc gidi nho hé thirc Vi-ét

& Vi DU 3: Cho tam giac ABC c6 BC = 16 cm, duong cao AH = 12 cm. M6t hinh chit nhat
MNPQ c6 dinh M thudc canh AB, dinh N thudc canh AC con hai dinh P va Q thudc canh BC.
Xac dinh vi tri cia diém M trén canh AB sao cho dién tich ctia hinh ch@ nhat dé bf?mg 36 cm?.

& Vi DU 4: Mot thira rudng hinh chir nhat, mot ngusi di theo chiéu dai hét 1 phit 5 giay, di
theo chiéu rong hét 39 gidy. Ngudi ta lam mot 16i di xung quanh thita rudng rong 1,5 m thi
dién tich con lai 1a 5529 m?. Tinh kich thudc ctia thira dat.

& DANG 5. Bai todn vé phan trdm - ndng suét

& VI DU 1: Sau hai ndm, s6 dan ctia mét thanh phé tang tir 2000000 ngudi 1én 2020050 ngudi.
Hoi trung binh méi ndm dan s6 ctia thanh phd d6 ting bao nhiéu phan tram?

& Vi DU 2: Hai doi thg quét son mot ngoi nha. Néu ho cung 1am thi trong 4 ngay xong cong
viéc. Néu ho lam riéng thi méi doi phai lam trong bao nhiéu ngay dé xong cong viéc?

& Vi DU 3: Mubn lam xong cong viéc can 480 cong thg. Ngudi ta c6 thé thué mot trong hai
nhém thg A hodc B. Biét nhom A it hon nhém B la 4 ngudi va néu giao cho nhém B thi cong
viéc hoan thanh sém hon 10 ngay so véi nhém A. Hdi s6 ngudi ctia mbi nhém.

/N Véi vi dy trén, ta o6 thé goi x 1 s6 ngudi nhom A v y 1 s6 ngudi nhém B. Sau @6 ta thiét 1dp duoc hé

phuong trinh:
ZS_OX :4;0 "7 12
=10  |y=1e.

y X

& Vi DU 4: Bac Thoi vay 2000000 dong dé lam kinh té gia dinh trong thdi han 1 ndm. Lé ra
cubi nam béc phai trd ca von 1an lai. Song bac da dugc ngan hang cho kéo dai thoi han thém
mot ndm nita, sb 1ai cia ndm dau duogc gop vao voi von dé tinh 1di ndm sau va lai suat van nhu
cti. Hét hai ndm phai tra tat ca la 2420000 dong. Héi 1ai suat cho vay la bao nhiéu phan tram
trong mot nam?

& Vi DU 5: Mot t6 san xuat theo ké hoach phai lam dugc 720 san phdm. Néu tang nang suat
1én 10 sdn phdm moi ngay thi so véi gidm ning suét di 20 sdn pham mdi ngay thai gian hoan
thanh ngan hon 4 ngay. Tinh nang suat dy dinh
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III. BAI TAP LUYEN TAP

& BAI 1: Tim hai s6 biét hiéu ctia chiing bang 5 va téng cac binh phuong ctia chiing bang 125.

& BAI 2: Tim hai s6 biét t6ng ctia chting bang 25 va hiéu cac binh phuong ctia chiing cting bang 25.
X . o 2

& BAI 3: Luc 7 gio sang mot 6t6 khdi hanh tir A dé den B cach A 120 km. Sau khi di duoc 3 quang

duong 6td dirng lai 20 phut dé nghi rdi di chdm hon trude 8 km/h. Ot6 dén B luc 10 gio. Hoi otd

nghi lic méy gio?

& BAI 4: Mot nguoi di tir A dén B rdi lai trd vé A. Liic vé di dugc 30 km ngudi d6 nghi 20 phat.

Sau khi nghi xong, ngudi d6 di vé6i van toc nhanh hon trude 6 km/h. Tinh van tdc lic di. Biét quang

duong AB dai 90 km va thdi gian di bang thoi gian vé ké ca nghi.

& BAI 5: Mot nguoi di xe dap tu A dén B cach nhau 33 km véi van toc xac dinh. Khi tir B vé A nguoi

d6 di bang duong khac dai hon duong trude 29 km nhung véi van toc 16n hon véan toc lic di 3 km /h.

Tinh van toc luc di. Biét thoi giang vé nhiéu hon thoi gian di 1a 1 gio 30 phiit.

& BAI 6: Mot 6to di tir A dén B r6i quay vé A ngay. Sau khi 6 t6 di duge 15 km thi mot ngudi di xe

dap tir B vé A. Tinh van toc mbi xe. Biét:

- Quang duong AB dai 24 km.

- Van toc 6t6 nhanh hon xe dap 37 km/h.

- Ot6 quay trd vé A s6m hon xe dap dén B l1a 44 phuit.

& BAI 7: Mot 6 t6 du dinh di quang duong AB dai 60 km. Trong thoi gian nhat dinh, trén nita

quang duong AB do dudng xau nén 6 t6 chi di vdi van toc it hon dy dinh 6 km/h. D€ dén B ding

du dinh, 6 t6 phai di quang duong con lai v6i van toc nhanh hon van téc du dinh 10 km /h. Tinh thoi

gian dy dinh di hét quang duong.

& BAI 8: Mot t6 lao dong hoan thanh dao dap 8000 m® dat trong mot thoi gian nhat dinh. Néu méi

ngay vuot mitc 50 m? thi t6 lao dong hoan thanh ké hoach sém 8 ngay. Tinh thoi gian du dinh.

& BAI 9: Mot nong truong phai trong 75 ha rtung v6i nang s suat da dinh tir trudc. Nhung trong thuc

té, khi bat tay vao trong rimng thi méi tuan nong truong trong thém dugc 5 ha so véi ké hoach nén

da trong duoc 80 ha. Do vay, ho da hoan thanh cong viéc s6m hon du dinh 1 tuan. Tinh nang suat

du dinh ctia néng truong.

& BAI 10: Mot khu vuon hinh chit nhat ¢6 chu vi 280 m. Nguoi ta 1am mot 16i di xung quanh khu

vuon rong 2 m. Dién tich con lai la 4256. Tinh chiéu dai va chiéu rong ctia khu vuon.

& BAI 11: Hai voi nude cting chay vao mot bé nude can néu ca hai voi cting chay mot ldc thi sau 4

gio mai day bé. Néu ting voi chdy mot thi thoi gian voi I chdy nhanh hon voi 11 1a 6 gio. Hoi méi voi

chdy mot minh thi sau bao lau day bé.

& BAI 12: Hai voi nudc ciing chay vao bé trong 6 gis 40 phiit thi day. Néu chay riéng ting voi mot

thi méi voi phai chdy trong bao lau méi day bé. Biét rang voi thit hai chdy lau hon voi thit nhét 3

gio.
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Chuong3 | - 5c Va1 DPUING TRON

A. GOC O TAM - SO PO CUNG
I. TOM TAT LI THUYET

1. G6c ¢ tam duong tron

Dinh nghia 1. Gdc ¢ tdm dwong tron la goc ma dinh ciia nd la tdm ciia duong tron.
Mbi goc & tam cat dudng tron tai hai diém, do d6 xac dinh hai cung tron va c6 thé xay ra hai truong
hop:

1. Mot cung nho va mot cung 1on.

2. Hai cung déu bang ntra dudng tron.

2. S6 do ctia cung tron
Dinh nghia 2. s6 do ctia cung AB (ki hiéu la sd @) duoc xac dinh nhu sau:
1. S6 do (dd) ctia cung nhd AB bang s6 do (d6) ctia géc & tdm chan cung doé.
2. S6 do (do) ctia cung 16n AB bang 360° trir di s6 do d6 cung nhd AB.
3. Sb do (do) ctia nita dudng tron bang 180°.
Dinh nghia 3. Trong mot duong tron hay hai dudng tron bang nhau:
1. Hai cung duoc goi la bang nhau néu ching c6 cting s6 do (do).

2. Trong hai cung khong bang nhau, cung 16n hon 1a cung c6 s6 do (d9) 16n hon.

3. Diém nam trén cung tron

Dinh li 1: Néu diém C nim trén cung AB va chia cung nay thanh hai cung ki hiéu la AC i CB thi ta c6 sd
AB = sd AC +sd CB.

II. PHUONG PHAP GIAI TOAN

& Vi DU 1: Kim gio va kim phut ctia dong ho tao thanh mét géc & tam c6 s6 do 1a bao nhiéu
do6 vao nhirng thoi diém sau:

a) 3 gio. b) 5 gio. c) 6 gio. d) 12 gio. e) 20 gio.

& Vi DU 2: Cho dudng tron (O; R), day AB = R. Tinh s6 do hai cung AB.

& Vi DU 3: Hai tiép tuyén ctia dudng tron (O) tai A va B ct nhau tai M. Biét AMB = 35°.

1. Tinh sb do cta goc ¢ tam tao bdi hai ban kinh OA, OB.
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2. Tinh s6 do mdi cung AB (cung 16n va cung nho).

& Vi DU 4 Cho dudng tron (O), goc & tam AOB = 120°, goc O tam AOC = 30°. Tinh s6 do
cung BC.

& Vi DU 5: Cho AABCc6 A =a, B = B. Puong tron (O) noi tiép tam giac vdi AB, AC, BC
theothutu o D, E, F.
1. Tinh s6 do cung nhé va cung 16n DE.

2. Tinh s6 do cung nhé va cung lén EF.

& Vi DU 6: Chiing minh rang néu mdt tiép tuyén song song vi mot day thi tiép diém chia doi
cung cang day.

& Vi DU 7: Cho duong tron (O) duong kinh AB va mét cung AC c6 s6 do nho hon 90°. Vé
day CD vuéng goc véi AB va day DE song song vdi AB. Chiing minh rang:

a) AC = BE. b) Ba diém C, O, E thang hang.

III. BAI TAP TU LUYEN

& BAI 1: Cho duong tron tam (O; R), day AB = Rv/2. Tinh s6 do hai cung AB.
& BAI 2: Cho AABC c6 A = 70°. Pudng tron (O) noi tiép tam giac tiép xtic véi AB, AC theo thi
tu & D, E. Tinh s6 do cung nho DE.

& BAI 3: Tir mot diém A & ngoai duong tron (O) vé hai tiép tuyén AM va AN, ching tao v6i nhau
mot goc a.

1. Tinh s6 do (d9) ctia cung 16n MN.
2. Tir mot diém [ trén cung nho MN, vé tiép tuyén véi dudng tron cat AM va AN lan luot tai B

va C. Tia OB va OC cét dudng tron lan lugt tai D va E. Chiing minh rang s do ctia cung nho
DE c6 gia tri khong ddi khi diém I chay trén cung nhé MN.

& BAI 4: Cho duong tron (O) va day AB. Lay hai diém M va N nam trén cung nhd AB chia cung

nay thanh ba cung bang nhau AM = MN = NB. Cac ban kinh OM va ON cét AB tai C va D. Chung
minh rang AC = BD va AC > CD.

& BAI 5: Cho duong tron (O; R) va mot day AB sao cho s6 do ctia cung 16n AB gap déi cung nhé
AB. Tinh dién tich AABC.

. R RvV3 4 A s . . . g
& BAI 6: Cho hai duong tron dong tam (O; R) va <O; T\/_) Tiep tuyen ctua duong tron nho cat

duong tron 16n tai A va B. Tinh s6 do ctia hai cung AB.
& BAI 7: Cho AABC.Goi O la tAm cta duong tron di qua ba dinh A, B, C.

1. Tinh s6 do cac goc & tdm tao bdi hai trong trong ba ban kinh OA, OB, OC.

2. Tinh s6 do cac cung tao béi hai trong ba diém A, B, C.
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B. LIEN HE GIUA CUNG VA DAY

I. TOM TAT LI THUYET
Dinh nghia 1. Déi véi hai cung nho trong mot duong tron:
1. Hai cung bang nhau khi va chi khi ching cang hai day bang nhau.
2. Cung 16n hon khi va chi khi n6 cang day 16n hon.
Trong duong tron (O), ta ¢6 minh hoa:
& AB=CD < AB=CD < AOB = COD.
& AB > CD < AB > CD < AOB > COD.

II. PHUONG PHAP GIAI TOAN

& Vi DU 1: Cho AABC vudng can tai A va ndi tiép trong duong tron (O). Ching minh rang:

a) AB = AC. b) AB < BC.
& Vi DU 2:
A
1. Vé duong tron tam (O), ban kinh R = 2 cm. Néu cach vé cung AB c6 AN

s6 do bang 60°. Hoi day AB dai bao nhiéu xen-ti-mét?

2. Lam thé nao dé chia dugc duong tron thanh sau cung bang nhau nhu
trén hinh bén.

& Vi DU 3: Cho duong tron (O), day AB. Goi M la diém chinh giita ctia cung AB. Vé day MC
cat day AB tai D. Vé dudng vudng goc v6i AB tai D, cat OC & K. Ching minh rang AKCD 1a
tam giac can.

& Vi DU 4 Ching minh rang hai cung chén gitta hai day song song thi bang nhau.

& Vi DU 5: Cho AABC cé ba géc nhon noi tiép dudng tron (O). Pudng cao AH ctia tam gidc
cat duong tron & D. Vé duong kinh AE.

1. Ching minh ré“mg BECD Ia hinh thang can.

2. Goi M la diém chinh gitra cua cung DE, OM cat BC tai I. Chung minh réng I 1a trung
diém ctia BC.

3. Tinh ban kinh ctia dudng tron biét BC = 24 cm, IM = 8 cm.

& Vi DU 6: Cho hai duong tron bang nhau (O) va (O') cat nhau tai hai diém A va B. Ké cac
duong kinh AC, cia dudng tron (O) va duong kinh AD cta duong tron (O'). Goi E la giao
diém thi hai ctia AC véi duong tron (O').
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1. So sanh cac cung nho BC va BD.

2. Ching minh rang B la diém chinh gitta ctia cung EBD (tic la diém B chia cung EBD
thanh hai cung bang nhau BE = BD).

III. BAI TAP TU LUYEN

& BAI 1: T gidc ABCD ¢6 B = D = 90°. Biét AB < AD, ching minh ring BC > CD.
& BAI 2: Hai duong tron (O) va (O’) ciing ban kinh cat nhau tai M va N.
1. Chiing minh rang hai cung nhd MN ctia hai duong tron bang nhau.
2. Vé cac duong kinh MA ctia duong tron (O) va duong kinh MB ctia duong tron (O’). Chung
minh rang NA = NB.

3. Vé duong kinh NOC. Tia BM cat duong tron (O) tai D. Ching minh rang cac cung nho MN,
AC va CD bang nhau.
& BAI 3: Cho AABC. Trén tia dbi ctia tia AB ldy mot diém D sao cho AD = AC. Vé dudng tron
tam O ngoai tiép ADBC. Tir O lan lugt ha cac duong vuong goéc véi OH, OK véi BC va BD (H € BC,
K € BD).

1. Chiing minh rang OH > OK.

2. So sanh hai cung nho BD va BC.

& BAI 4 Trén day cung AB ctia dudng tron (O) liy hai diém C va D sao cho AC = CD = DB. Céc
ban kinh qua C va qua D cat cung nhdé AB 1an luot tai E va F. Chiing minh rang AE = BF < EF.
& BAI 5:

1. Ching minh rang duong kinh di qua diém chinh gitta cia mot cung thi di qua trung diém
ctia day cing cung dy. Ménh dé déo c6 diing khong? Hay néu thém diéu kién dé ménh dé dao
dung.

2. Chung minh rang duong kinh di qua diém chinh gitta cia modt cung thi vudng goc voi day
cang cung dy va ngugc lai.

C. GOC NOI TIEP

I. TOM TAT LI THUYET

Dinh nghia 1. Géc néi tiép la géc c6 dinh nam trén mot dudng tron va hai canh ctia né cat dudng
tron.

Trong hinh minh hoa bén, ta théy ABC Ia gbc ndi tiép chan cung AbC (viét A
tat 1a AC va dugc hiéu la cung AC khong chira diém B).

BCA 1a goc noi tiép chan cung B BA.

CABla g6c ndi tiép chan cung CB.

CN_a B
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Dinh li 1: Trong mét duong tron, sé do ciia goc ndi tiép biang nira sé do ciia cung bi chin.

A

CN\_a B

Ta co minh hoa ABC = %stE = %ITO\C:

Hé qud 1. Cac goc ndi tiép cting chan mot cung hodc hai cung bang nhau ctia mot dudong tron thi
bang nhau.

Ta c6 minh hoc véi cac diém A, A1, A1 6 cing mdt phia vdi BC. A A
1

— — o — 1 —
BAC =BAC = BA;C = ;sdBC
AEB = CID < AB=CD < AB = CD.

Hé qud 2. Géc ndi tiép chic nira duong tron la géc vudng. 4
Ta ¢6 minh hoa:
BAC = 90° 0
C . B

BC la duong kinh (O € BC).
Hé qua 3. Trong mot dudng tron, moi goéc ndi tiép khong qua 90° c6

s6 do bang ntta s6 do ctia géc § tam cuing chan mot cung.
Ta c6 minh hoa sau

@E:%@\c

II. CAC DANG TOAN

& DANG 1. Gidi bai todan dinh luong

Mubn tim giao tuyén ciia hai mdt phing, ta tim hai diém chung ciia chiing

& VI DU 1: Mubn xac dinh tdm ctia mot dudng tron ma chi dung éke thi phai lam nhu thé
nao?

& Vi DU 2: Dung mot tam giac vuong, biét canh huyén dai 4 cm va mot canh géc vuong dai
2,5 cm.
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& Vi DU 3: Cho AABC. Duong tron (I) noi tiép tam glac tiép xtic véi BC, AC, BA theo thut ty
tai D, E, F. Cho biét BAC = EDF. Tinh sb do ctia goc BAC.

& DANG 2. Gidi bai todn dinh tinh

& Vi DU 1: Cho duong tron tam O, dudng kinh AB va S la mot diém nam bén ngoai duong
tron. SA va SB 1an luot cat duong tron tai M, N. Goi H la giao diém ctia BM va AN. Chung
minh rang SH vudng goc véi AB.

& Vi DU 2

Cho duong tron (O), duong kinh AB, diém D thudc dudng tron.
Goi E 1a diém ddi xing v6i A qua D. Goi K 1a giao diém cta EB
v6i dudng tron (O) va H la giao diém ctia BD va AK.

1. AABE la tam giac gi?

2. Chiing minh rang EH vuéng goc vdi AB.

3. Chung minh réng OD vuodng goc vai AK.

& Vi DU 3: Trén ntra duong tron (O) duong kinh AB, lay diém M (khac A va B). Vé tiép
tuyén cta (O) tai A. Duong thang BM cat tiép tuyén d6 tai C. Chitng minh rang ta luén co:
MA? = MB - MC.

& Vi DU 4 Cho AABC c6 ba goc nhon. Pudng tron (O) c6 dudng kinh BC cat AB, AC tai D,
E. Goi I 1a giao diém ctia BE va CD.

1. Ching minh rang AI L BC.
2. Chiing minh rang IAE = IDE.

3. Cho BAC = 60°, ching minh ADOE la tam giac déu.

& Vi DU 5: Cho AB, BC, CA la ba day ctia dudng tron (O). Tir diém chinh gitta M ctia cung
AB vé day MN song song vdi day BC. Goi giao diém ctia MN va AC la S. Ching minh rang
SM = SCva SN = SA.

& Vi DU 6: Cho duong tron (O) va (O’) bang nhau, cat nhau tai A va B. Qua B vé mot cat
tuyén cat duong tron (O) va (O') 1an lugt tai C va D.

1. Chuang minh AC = AD.

2. Tim quy tich trung diém M ctia CD khi cat tuyén CBD quay quanh B.

& Vi DU 7: Cho mét duong tron (O) va mot diém M cb dinh khong ndm trén dudng tron.
Qua M vé mot cat tuyén cat duong tron & A va B. Ching minh rang tich MA - MB khong phu
thudc vao vi tri ctia cat tuyén.
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1. Bai tap tu luyén

& BAI 1: Cho ntra dudng tron (O) c¢6 dudong kinh AB va C 1a mot diém bén ngoai dudng tron. Néi
CA, CB gdp dudng tron theo thi tw § M, N. Goi H 1a giao diém ctia BM va AN.

1. Ching minh rang AH 1 AB.
2. Cho ACB = 60°, chiing minh AOMN la tam giac déu.

& BAI 2: Cho hai duong tron bang nhau (O) va (O') cat nhau tai A va B. Vé dudng thang qua A cét
(O) tai M va (O’) tai N (A nam gitra M va N). Héi MBN la tam giac gi? Tai sao?
& BAI 3: Hai duong tron (O; R) va (O’;r) cat nhau tai A va B. Tir A vé duong kinh AOC va AO'D.

1. Chiing minh ba diém B, C, D thang hang va AB vuéng géc v6i CD.
2. Biét R > r va CD = a, hay tinh BC va BD.

& BAI 4 Cho AABC. Hai duong tron duong kinh AB va AC cat nhau tai mot diém thi hai la D.
1. Ching minh ba diém B, D, C thang hang,.

2. Duong thang AC cat duong tron duong kinh AB tai E, duong thang AB cat duong tron duong
kinh AC tai F. Chiing minh rang ba duong thang AD, BE, CF cung di qua mot diém.

& BAI 5: Cho duong tron (O) va hai day AB, CD bang nhau cat nhau tai M (diém C nam trén cung
nho6 AB, diém B nam trén cung nhé (CD)).

1. Chung minh AC = DB.
2. Chung minh AMAC = AMDB.
3. Tir giac ACBD la hinh gi? Ching minh.

& BAI 6: Cho ntra duong tron duong kinh AB. Goi O 1a diém chinh gitta ctia nira dudng tron va M
1a mot diém bat ki ctia nira duong tron dé. Tia AM cat duong tron (O; OA) tai diém thit hai la N.
Ching minh rang MN = MB.

& BAI 7: Cho dudng tron (O) va hai day MA, MB vuong goc véi nhau. Goi I va K 1an lugt 1a diém
chinh gitra ctia cac cung nho MA va MB. Goi P 1a giao diém cta AK va BI.

1. Ching minh ba diém A, O, B thang hang.
2. Ching minh rang P 1a tim duong tron ndi tiép cia AMAB.
3. Gid st MA = 12 cm, MB = 16 cm, tinh ban kinh ctia duong tron noi tiép AMAB.

& BAI 8: Cho duong tron tam O duong kinh AB va mot diém C chay trén mot ntra duong tron. Vé
mot duong tron (1) tiép xdc véi dudng tron (O) tai C va tiép xtic véi duong kinh AB tai D, duong
tron nay cat CA va CB tai cac diém thi hai 1a M va N. Chiing minh rang:

1. Badiém M, I, N théng hang.

2. ID 1 MN.

3. Puong thang CD di qua diém c6 dinh.
4. Néu cach dung duong tron (I) ndi trén.

& BAI 9: Cho AABC c6 ba géc nhon ndi tiép dudng tron (O), dudng cao AH. Ké duong kinh AE.
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1. Tinh ACE.
2. Chiing minh rang BAH = OAC.
3. Goi K la giao diém ctia AH vé&i duong tron (O). T giac BCEK 1a hinh gi?
& BAI 10: Cho AABC ndi tiép duong tron (O). Tia phan giac goc A cat dudng tron tai M.
1. Ching minh rang ABMC la tam gidc can.
2. Chiing minh rang BMC = ABC + ACB.
3. Goi D la giao diém ctia AM va BC. Chiing minh rang AB - AC = AD - AM.

& BAI 11: Cho AABC noi tiép dudng tron (O) va M 1a mot diém trén cung BC. Trén tia AM lay
diém D sao cho MD = MB.

1. AMBD la hinh gi? So sanh hai tam giac ABDA va ABMC.
2. Chiing minh rang MA = MB + MC.

& BAI 12: Cho ntta dudng tron dudng kinh AB, K 1a diém chinh gitta ctia cung AB. Vé ban kinh OC
sao cho BOC = 60°.

1. Goi M la giao diém ctia AC va OK. Chitng minh rang MO = MC.
2. Cho AB = 2R, tinh MC theo R.

D. GOC TAO BOI TIEP TUYEN VA DAY CUNG

I. TOM TAT LI THUYET

Dinh li 1: Trong mgt duong tron, s do ciia goc tao bdi mot tia tiép tuyén va mot diy
cung di qua tiép diém bang nika s6 do ciia cung bi chin.

Ta co minh hoa: BAx — %sd?@

Nhan xét: Nhu Vay, goc noi tlep va goc tao badi tiép tuyén va mot day cung cting chan mét cung
thi bang nhau, cu thé BAx = AMB.

II. CAC DANG TOAN

& DANG 1. Gidi badi todan dinh tinh

& Vi DU 1: Tir mot diém M bén ngoai duong tron (O) ta ké mot tiép tuyén MT va mot cat
tuyén MAB ctia duong tron d6. Ching minh rang MT? = MA - MB.

& Vi DU 2: Cho duong tron (O) va mot diém M nam bén ngoai dudng tron. Tia Mx quay
quanh M va cat dudng tron tai hai diém A va B. Goi I 1a mot diém thudc tia Mx sao cho
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MI? = MA.MB. Tim quy tich diém 1.

& Vi DU 3: Cho A, B, C laba diém cung nam trén mot duong tron. At la tiép tuyén cta duong
tron tai A. Duong théng song song vdi At cat AB tai M va cat AC tai N. Chiing minh rang
AB-AM = AC - AN.

& Vi DU 4: Cho hai dudng tron (O) va (0') cat nhau tai A va B. Tir A vé hai tiép tuyén vdi hai
dudng tron. Hai tlep tuyén nay gap duong tron O & C va duong tron (O’) & D. Chitng minh

rang ABC ABD

& Vi DU 5: Cho duong tron tam (O), dudng kinh AB. Lay diém P khac A va B trén duong
tron. Goi T 1a giao diém ctia AP vdi tiép tuyén tai B cia dudng tron. Chirng minh rang APO =
PBT.

& DANG 2. Gidi bai todn dinh Ivong

& Vi DU 1: Cho duong tron (O R) va day cung BC = R. Hai tiép tuyén cta duong tron (O)
tai B va C cat nhau & A. Tinh s6 do cac goc ABC, BAC.

& Vi DU 2: Cho duong tron (O) duong kinh AB. Mot t1ep tuyen cia duong tron tai P cét
duong thang AB tai T (diém B nidm giita O va T). Tinh BTDP + 2TPB.

& Vi DU 3: Cho ntra duong tron (O) duong kinh AB. Trén tia dbi cta tia AB ldy mot diém M.
Vé tiép tuyén MC véi nira duong tron. Goi H 1a hinh chiéu cta C trén AB.

1. Ching minh rang CA Ia tia phan gidc ctia goc MCH.
2. Gid st MA = a, MC = 2a, tinh ABva CH.

III. BAI TAP TU LUYEN

& BAI 1: T mot diém M nam bén ngoai dudng tron (O) ta vé tiép tuyén MT va cat tuyén MAB. Vé
duong tron (O') ngoai tiép AMAT. Tit M vé tiép tuyén xy ctia dudng tron (O'). Chiing minh rang

1. MT? = MA - MB.
2. BT J/ xy.

& BAI 2: Cho hai duong tron (O) va (O') cat nhau tai A va B. Trén dudng thang AB lay mot diém
M (diém M khong thudc doan théng AB). Vé tiép tuyén MT ctia dudng tron (O) va cat tuyén MCD
ctia duong tron (O'). Ching minh rang MT? = MC - MD.

& BAI 3: Cho hai duong tron (O) va (O’) cat nhau tai A va B. Vé day BC ctia duong tron (O) tiép
xtic v6i duong tron (O'). Vé day BD cta dudng tron (O') tiép xuc véi duong tron (O). Ching minh
rang

7= LGP TOAN THAY DUNG - 04 QUACH VAN TUAN, P12, TAN BINH 0906 804 540



B TAI LIEU HOC TAP MON TOAN 9 - TAP 1 ©® Trang 86

1. AB?> = AC- AD.
BC AC

2 3p = Vap

& BAI 4: Cho AABC ngoai tiép duong tron (O). Goi D, E, F 1a cac tiép diém ctia dudng tron trén
cac canh AB, BC, CA. Goi M, N, P lan luot 1a giao diém ctia dudng tron (O) véi cac tia OA, OB, OC.
Chung minh réng cac diém M, N, P lan luot 1a tam duong tron noi tiép cac tam gidc AADF, ABDE,
ACEF.

& BAI 5: Cho hai dudng tron (O) va (O') cat nhau tai A va B. Mot dudng thang tiép xuc voi duong
tron (O) tai C va tiép xtic vdi duong tron (O') tai D. Vé duong tron (I) qua ba diém A, C, D cat
duong thang AB tai diém thit hai la E. Chtiing minh rang

1. CAD + CBD = 180°.
2. Ta giac BCED la hinh binh hanh.

& BAI 6: Cho ntta duong tron (O) duong kinh BC. Piém A thudc nira duong tron (AB < AC). Tiép
tuyén tai A cat duong thang BC & 1. Ké AH | BC. Chiing minh rang

1. AB la tia phan giac cta TAH.
2. IA*=1B-IC.

& BAI 7: Cho ntra dudng tron (O) dudng kinh BC. Diém A thudc nita dudng tron (AB < AC). Goi
E 1a diém dbi xing v6i B qua A.

1. ABCE la tam giac gi?

2. Goi D la giao diém ctia CE véi ntra dudng tron. Keé tiép tuyén Bx véi ntia duong tron (Bx va A
cuing phia véi BC). Chitng minh rang BA la tia phan gidc ctia géc DBx.

3. CA cat BD, Bx theo tht ti & I, K. Tit gidc BKEI 1a hinh gi?

& BAI 8: Cho hai dudng tron (O) va (O’) cat nhau tai A va B. Tiép tuyén tai A ctia dudng tron (O')
cat duong tron (O) tai diém thu P. Tia PB cat duong tron (O') tai Q. Ching minh AQ song song véi
tiép tuyén tai P cia duong tron (O).

& BAI 9: Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH. Vé duong tron tm I ¢6 dudng kinh BH,
né cat AB & M. Vé duodng tron tam K c6 duong kinh CH, n6 cat AC & N.

1. Ta giac AMHN 1a hinh gi?
2. Chiing minh rang MN la tiép tuyén chung ctia hai duong tron (I) va (K).

3. Vé tiép tuyét Ax ctia dudng tron ngoai tiép A ABC. Chiing minh rang Ax song song voi MN.

E. GOC CO PINH O BEN TRONG DUONG TRON, GOC CO
DINH O BEN NGOAI PUONG TRON

I. TOM TAT LY THUYET
1. Goc co dinh & bén trong duong tron

Dinh li 1: Gdc cd dinh & bén trong duong tron cd sé do bing nira tong ciia s do hai cung bi chin giita hai
canh cua goc va cdc tia doi ctia hai canh ay.
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Ta co minh hoa A
—_— —_— AC BD D
AEC — BED — sdAC—;sdBD
AED — BEC — sdAD —|—SdBC.
2 C
B

2. Goc ¢o dinh & bén ngoai duong tron

Dinh 1i 2: Gdc cd dinh & bén ngoai duong tron cd sé do bang nita hi¢u ciia s6 do hai cung bi chin giita hai
canh ciia goc.

Ta co minh hoa

AED =

sdAmD — sdBnC
> .

II. PHUONG PHAP GIAI TOAN

& Vi DU 1: Mot duong tron (O) va hai ddy AB, AC. Goi M, N 1an lugt 1a diém chinh giita cta
cac cung AB va AC. Puong thang MN cat day AB tai E va cat day AC tai H. Ching minh
AAEH la tam giac can.

& Vi DU 2: Cho hinh thang ABCD c¢6 AB // CD va AD = DC = CB ndi tiép trong duong tron
duong kinh AB. Tinh s6 do ctia géc AIB véi I 1a giao diém ctia AC va BD.

Nhan xét. Cdch lam trong 10i gidi ciia v du trén duoc hiéu la “Dé chiing minh mot tam gidc la tam gidc déu
ta di chitng minh 6 la tam gidc cdn va c6 mot goc bang 60°”.

& Vi DU 3: Tir mot diém M & bén ngoai duong tron (O) ké hai tiép tuyén MB, MC. Vé duong
kinh BOD. Hai duong thang CD va MB cat nhau tai A. Chiing minh rang M la trung diém ctia
AB.

Nhan xét. Trong vi du trén, ta phdi chirng minh MA = MB nhung MB = MC (tinh chat ciia hai tiép
tuyén) nén ta can chirng minh MA = MC, titc la ta phaz chirmg minh AMAC cin.

Khi tinh 6 do cila goc Atada thay thé cung BmD béi cung BnD c6 cung so do. Noi chung khi phdi tinh
tong (hay hiéu) s6 do ciia hai cung nao do, ta thuong ding phuong phdp thay thé mét cung bdi mot cung khic
bing né dé dugc hai cung lién nhau (néu tinh tong) hodc hai cung c6 mt phan chung (néu tinh hiéu).

& Vi DU 4 Cho duong tron (O) va hai day cung bang nhau AB AC. Tren cung nho AC lay
diém M. Goi I 1a giao diém ctia AM va BC. Ching minh rang AIC = ACM.

Nhan xét. Ta c6 hai truong hop dic biét ciia goc ¢é dinh & bén ngoai duong tron, cu thé:
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Truong hop 1: Voi MT la tiép tuyén va AB la duong kinh. Khi do: T
—_— 1 — ——
TMB = 3 (STAB — sdTA) ﬁ
1 ° —_— —_—
=3 [(180° — sdTA) — sdTA] N 5 8
= 90° — sdTA

| =

[sdﬁ ~ (180° - sdﬁ;)} — sdTB — 90°.

2
Truong hop 2: Vi MT, MT' la hai tiép tuyén.

TMT' = 180° — sdTmT' /T
_ /I o
=sdTnT' — 180°. M

Qe

& Vi DU 5: Trén mot dudng tron, lay lién tiép ba cung AC, CD, DB sao cho sdAC = sdCD =
sdDB = 60°. Hai dudng thang AC va BD cat nhau tai E. Hai tiép tuyén ctia dudng tron tai B
va C cat nhau tai T. Ching minh rang:

1. AEB = BTC.

2. CD la tia phan giac cua BCT.

I1I. BAI TAP LUYEN TAP

& BAI 1: Cho AB va CD la hai duong kinh vuéng goc ctia duong tron (O). Trén cung nhoé BD lay
mot diém M. Tiép tuyén tai M cat tia AB & E, doan thang CM cat AB & S. Chiing minh ES = EM.
& BAI 2: Tir mot diém M & bén ngoai duong tron (O) ta vé tiép tuyén MT va cat tuyén MAB di qua
tam (A nam gitta M va B). Gia stt s6 do ctia cung nhd AT bang 60°. Tinh s6 do ctia goc TMB.

& BAI 3: Qua diém A nam ngoai duong tron (O) vé hai cat tuyén ABC va AMN sao cho hai duong
thang BN va CM cat nhau tai mot diém S nam bén trong duong tron. Ching minh A — BSM =
2CMN.

& BAI 4: Cho dudng tron (O) va mot day AB. Vé dudng kinh CD vuédng géc véi AB (D thudc cung
nho AB). Trén cung nho BC 1dy mot diém N. Cac duong thang CN va DN 1an lugt cat duong thang
AB tai E va F. Tiép tuyén ctia dudng tron tai N cat duong thang Al tai I. Ching minh rang:

1. Cac tam giac AINE va AINF la tam giac can.

1
2. Al = 3 (AE+ AF).

& BAI 5: Cho duong tron (O, R) va hai duong kinh AB,CD vuéng géc vdi nhau Trén tia AB lay
diém M sao cho AM = R+/2. Vé day CN di qua diém M. Tir N vé tiép tuyén xy véi duong tron.
Chiing minh rang:

1. xy /| AC

2. CN la tia phan giac cta goc BCD.
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& BAI 6: Tir mot diém A & bén ngoai duodng tron (O) ta vé tiép tuyén AB va cat tuyén ACD. Vé day
BM vudng goc vdi tia phan gidc cta goc BAC, day nay cat CD tai E. Chiing minh rang;

1. BM la tia phan gidc cua goc CBD.
2. MD? = ME - MB.

& BAI 7: Cho AABC can tai A ndi tiép duong tron (O). Du’dng phan gidc cta hai goc B va C cét
nhau & E va cat duong tron & F va D. Chiing minh rang ti giac EDAF 1a mot hinh thoi.

& BAI 8: Cho AABC noi tiép dudng tron. P, Q, R theo thit tur 1a cac diém chinh gitra ctia cac cung
bi chan BC, CA, AB béi cac goc A, B, C.

1. Chiang minh AP 1 QR.
2. AP cat CR tai I. Chitng minh ACPI 1a tam gidc can.

& BAI 9: Cho AABC nhon va AB < AC noi tiép duong tron tim O. Goi D, E, F lan luot la diém
chinh gitra ctia cac cung nhé AB, BC, CA. Tiép tuyén tai A ctia dudng tron cat cdc duong thang BC
va DF 1an lugt tai M va N. Goi P va Q lan lugt 1a giao diém ctia dudng thang BC véi duong thang
DF va AE.

1. Ching minh rang AE L DF.
2. Ching minh rang MA = MQ, MN = MP.

& BAI 10: Cho duong tron (O) duong kinh AB, cung CD = 80° nam cting phia d6i v6i AB (D thudc
cung BC). Goi E 1a giao diém ctia AC va BD, F 1a giao diém ctia AD va BC. Tinh AEB, AFB.

& BAI 11: Cho tam glac ABC can tai A noi tiép duong tron (O). Lay diém M thudc tia dbi cua tia
BC. Goi I 1a giao diém ctia M A véi dudng tron Ching minh rang:

1. AMC = ACI.
2. AI-AM = AC?.

& BAI 12: Cho duong tron (O), dudng kinh AB vudng géc v6i day CD. Qua diém M thudc cung
AD, ké tiép tuyén véi duong tron, cat CD & I. Goi E 1a giao diém ctia BM va CD.

1. Chuing minh ré“mg IM = IE.

2. Goi F la giao diém ctia AM va CD. Chiing minh rang AFC = ABM.
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